NGUYEN CAM - NGUYEN VAN HIEN
TRAN DUC HUYEN - DUONG BUU LOC
HUYNH NGOC THANH - NGUYEN DANG TRITIN

TRl LIEU
DAY-HOC




MUC LUC

L néi ddu
Goi y sif dung tai liéu
Muc luc

Phan DAISO

Chuong 3- THONG KE
Chii dé 7. Phuong phap thu thap sé liéu théng ké - Tan s - Biéu dé
Chui dé 8. Trung binh céng - M6t
On tap chuong 3

Chuong 4- BIEU THUC DAI SO
Cha dé 9. Khai niém vé biéu thic dai s6 - Gia tri ctia biéu thic dai s6
Cha dé 10. Don thc
Chu dé 11. Da thic
On tap chuong 4

Phén HINH HOC

Chuong 3- QUAN HE GIUA CAC YEU TO TRDNG TAM GIAC,
CAC DUONG _Bé_NG QUY CUA TAM GIAC

Cha dé5. Quan heé giifa cac yéu té trong tam giac

Chi dé 6. Cac duong déng quy cta tam gléc

On tap chuong 3

On tap cudinam
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PHUONG PHAP THU THAP
SO LIEU THONG KE - .
TAN SO - BIEUPO

Thu thap sé liéu théng ké, tan sb

Bang tan s cac Qié tri ciia dau hiéu

Biéu dd

(ngudn : www.lamdong.gov.vi

Da Lat la thanh phé nghi mat ndi tiéng ciua Viét Nam. Nhiét do trung binh hang thang

(do bang dé C) trong mot nam cua thanh phé Da Lat dugdc ghi lai trong bdng sau :

I3 ToRla st I gel o (10 11] 12
| 191919 18] 18181716

Thang
Nhiét d¢ trung binh | 16 | 17 | 18 | 19




THU THAP SO LIEU THONG KE, TAN SO

Bﬁng'thc'o ddi chuyén can trong mot ngay cia cac lop Khéi 7, Truomg Két
Buan dus;rc gl:n lai trong béng sau :

s
_Hogt dong @ )

Lop. ’ 7mn l 72 3 | 74 s | 76 | 17 jws 9 | 7/10
S0 hoc ‘ ! : | : { ‘ ' i
Smhvéngz 1 |0:0| 1--i.'3;05.0]112
L Waaas il e o
. | : Bangl
; Emhﬁy quan sat bang trén vﬁtré lm céc cdu h01 sau :
L e T
: Cotoné-cﬁngbaoniz}-égfoghwzg_kh017‘? = I
-E-Mm  con soédéngthﬁhaicho blétdmugl? i’ e

| C6 bao nhiéu 16p khong c6 hoc sinh viing ?
'C6 bao nhiéu 16p ¢6 1 hoc sinh var;g_?
| C6 bao n]:uéu lop cé 2 hoc sinh "5“32__,__,_“___ e %

LC‘5 bao nhity 16p cé 3 hoc sinh véng ? 4
€0 bao nhiéu 16p c6 trén 3 hoe sinh véng el

(UL 2y Todi nghd (6 nam lam vige theo

/" nghd) clia cdc cong nhan trong mét
o phén xudng dongtéuﬂuo‘cghllalﬁ
bang sau :
‘ 20 5 14 10 gh- ]
18 + 3 8 19
Lol 6 W0 3 2 ’
s 18 5 16 8
e 10 47 8 1 |




Em hdy quan sat bang trén va tra 10i cdc cau héi sau :

: i : - Cau hoi : : - Tra ol
l' = ?u}{mﬁmg déng tau ¢6 téng cong bao shiéu congnhan?
Cé bao nhién gia trj khac nhau trong bang ?
Tubi nghé cao nhit 1a bao nhiéu ? J
_ G Tudi nghé thép nhét lébao nhiéu ? = ’
| - | C6 bao nhiéu cong nhin d d6ng téu duge 10nam?
Biém hém tra mﬁn 'l‘oén cua Idp 7C duogc thay glao ghl lai trong bang sau :
[ S| Pem || W w | piém |
e
2 | 6 B 9
3 9 o 2 6
4 7 24 6
5 5 i B s 8
-6 Loy 6
7 6 Lo 8
1 B 8 | 28 &
| 9 7 29 3 |
oo o 8 e b
| 1 L 3 | M b
e 8 o 5 5
‘ e i . n 6.
| 14 5 14 7
| 15 o 35 6
J 16 6 36 0
17 6 37 ghovl
L -5 38 b
| 19 9 39 8 |
(L 20 | 5 40 B ineg
| Bing 3
Em hiy dém s6 ban duge diém 10, diém 9, diém 8, ... va ghi két qua vo &
~ trong sau : -
bdw | 08 a7 s [ 5 T
_ SGHS | ' | §




¢ Bang so liéu théng ké ban diu

Khi quan tim vé mét van dé nao do, ngudi didy tra thudmg thu thap sé liéu ¢6 lién quan va
ghi lai céc s6 liéu dé trong bang so liéu thong ké ban dau.

Bang so li¢u théng ké ban diu c6 thé khac nhau tuy theo yéu cau ciia méi cuée didu tra.
Vidu : Bang 1, 2, 3 trong cdc hoat dong trén la cic bang s6 li¢u thong ké ban déu.

¢ Dau hiéu, don vi diéu tra

Van dé ma ngudi diéu tra quan tam dugc goi la dau hiéu va thuong dwoc ki hiéu bang céc
chirin hoa (A, B, X, Y, ...).

Vidu :

Dau hiéu & bang 1 1a s6 hoc sinh vfmg, con mai 16p 1a mét dom vi diéu tra.

Déu hiéu & bang 2 1a s6 ndm hanh nghé_. con moi cOng nhén 12 mét don vi diéu tra.

4 Quansétlai cic bing irén va dién vo chd tréng -
Bangsf", huéuthéngké ’ Dﬁuhléu didu tra Ponvi | 86 lugng don vi
3

ﬁ THU TAI BAN

Em hay lap bang s6 liéu thong ké ban diu vé thang sinh cua cac ban trong lép. Hiy chi ra
dau hiéu diéu tra, don vi diéu tra va sé lugng don vi diéu tra.

¢ Gia trj cua dau hiéu, day gi4 tri cia ddu hiéu

Tuong img v6i méi don v diéu tra c6 mdt s6 ligu, s6 lidu d6 goi 14 mét gid 1 ciia déu hiéu.
Céc gia tr d6 tao thanh day cac gid tri clia ddu hiéu va s6 phén tir ciia day luon luén bing sé
cde don vi diéu tra (thwong dugc ki hiéu 1a N).

Neu nguoi didu tra chi chi ¥ t6i céc gid tri cia déu hiéu thi bang s6 liéu théng ké ban diu
c6 thé chi gom cdc diy sé.

Vidu :
Trong bang 1 ta ¢6 day cdc gié tri ghi lai sb hoc sinh véng ctia 10 16p :
2 1 0 0 1 3 0 0 1 2 .|

Bang 1
Trong bang 2 ta c6 day cic gia trj ghi lai tudi nghé cua 25 cong nhan :




20 3 14 10 9

18 4 5 8 10

17 6 20 3 2

15 18 5 16 8

18 10 4 8 1
Bang 2

¢ Tan sé cia moi gia tri

Trong day gid tri ctia ddu hiéu, mét gid trj c6 thé xuét hién mot hod

¢ nhiéu lan.

Ta goi 50 lan xudt hién ctia mot gid tri trong day gid tri cia ddu hi¢u 1a tan sé ctia gid tri do.
Gié tri cuia ddu hiéu thuémg dugc ki hidu 13 x va tin s6 cta gia tri x thuong duogc ki higu 1 n.

Vidu :

Bang 1 & trén cho diy céc gia tri ghi lai s6 hoc sinh vang cua 10 16p nhur sau :

2 1 0

0

1

3

0

0

1 2

Quan sat day gia tri trén, gi tri 0 xuat hién 4 1in nén c6 tan sd 1a 4 (c6 4 16p khong c6 hoc

sinh vang).

4 a THU TA1 BAN

Tim tan s6 cdc gia tri trong day s liéu trong vi du trén va ghi vio bang sau :

Gia tri (x) 0 1 2 3
Tan s6 (n)
Vidu :
Trong ddy céc gia tri
20 3 9 20 5
5 3 5 14 20
3 3 20 2 14
5 5 5 14 3
9 2 14 9 5

Gié trj 20 xudt hién 4 1dn nén c6 tan s6 1a 4 (c6 4 cong nhan tudi nghé 20 nam).




Chii y : Khong duge nhim l3n tén s6 n ctia mdt gia trj x véi N 14 s6 cac gid tri ciia ddu higu X.
N : S6 cdc gid tri cuia dau hiéu
n : Tan sé ciia mot gia tri
X : Ddu hiéu

X : Gid tri ctia dau hiéu

& BAN NAO PUNG ?
Mai néi tan s6 ciia mot gid tri c6 thé bing khong, Hing néi tin sé luén 1a mét sb nguyén
duong. Theo em, ban nao dung ?

Cho day gié tri cia du higu :

i S R i S e b M Rt s T i S
) e i T e L T
Trong dy s liéu trén c6 bao nhiéu gia tri khac nhau ? Tim tan s6 ciia mdi gia

[ Hoat dong :3,;.? _

tri do.
Chii y :
Trong truomg hop déu hiéu khong c6 gia tri 1a s, ta c6 thé quy ra sb dé tién lgi trong viéc
thong ké.

Vi dy : Khi didu tra vé sy yéu thich doc sach cia mét nhém hoc sinh thi irng véi mét ban nao
d6 trong nhém, ngudi diéu tra phai ghi lai mirc do yéu thich cua ban iy theo mét trong céc
mirc dd quy dinh, ching han : rat thich, thich, khong thich va quy ra s6 nhu sau :

~ Déu higu J ‘M g | Gié trj s6 |

Ham thich doc sach | | Rit thE Feil gl 12 | - o
| Thich 1 evds aiT - L]

B - Y(héngThich e 0 B |

& THU TAI BAN
Ap dung cach quy ra s6 nhwr trén, hay diéu tra sy ham
thich chwong trinh truyén hinh “GIONG HAT VIET
NHI” trong 16p ciia ban. Tan s6 cua gia tri 0 cho biét
thong tin gi ?




¢ Lap bang tan sé

Vi du :
Tir bang s6 liéu thong ké ban dau s6 nhan khiu cia mdi hd trong mdt chung cur

8 4 4 5 3 4 6 5 4
3=y 3 5 6 3 4 4 3

ta c6 bang tn s sau :
Gia tri (x) 1
Tan s6 (n) 1
Chiiy :

Bang tin s6 co thé trinh bay theo dang “ngang” hay “doc”.
Vidy :

Bing tan s trén c6 thé duoc trinh bay theo dang doc nhur sau :




Gié tri (x) Tén s6 (n)
= 1 1
2 2
3 5
4 7
5 3
6 2 4
= N =20 e

So véi bang sé ﬁeu.ban.aénﬁnbengtanségiaptaquansmammngimcﬁadéumeu
T mot céch thudn tién hon. Vi dy, tir bang tn sé trong vi dy trén, ta c¢ thé thdy ngay -

— Déu higu X ¢6 20 gid tri, nhung trong dé chi ¢6 6 gi4 tri khic nhauld 1, 2,3, 4, 5, 6.

= Chi e mthd c6 1 nhin khéu, song lai o6 dén biy ho c6 4 nhin khdy,
~M5ihﬁtrongchmigcuchﬁyéuc64ho§c3nh.ﬁnkhéu.

Q THU TAI BAN

Hay lap bang tan s6 tir bang s6 liéu théng ké ban diu sé mil bio hiém ban trong 12 théng &
mét cira hang sau :

# FOO 40 60 50 120 80 90 100 80 50 100 90

& BAN NAO DUNG ?
Hung néi : Trong bang tin s, tong cic tin sé ciia cdc gid tri lubn bang s dom vi didu tra.
Lan néi : Tong céc tin sd cﬁacacgiéujluanb&ngséc&cgﬁujm.mah&iiﬁ
Theo em, ban ndo ding ? :




CaamREER TR T

~ So sanh chidu cao cia cc hinh chit nhit trong hinh sau vai tin s6 ciia cic gid
" tj ruom mg trong bing vA ghi cde tin 5 d6 trén mdi hinh chir it

KN

" Hoat d9ng

Doc chiéu cao cua cac hinh chir nhit trong hinh va ghi vo 6 tin sb trong img.

Dé c6 hinh anh minh hoa mét céch truc quan cho bang tin s0, ngudi ta sir dung bicu do.




¢ Biéu d6 hinh chir nhat

Pé vé biéu dd hinh chir nhit ciia mot bang tan sd, ta thuc hién cac budc :

a) V& truc toa d, trong do truc hoanh biéu dién céc gia tri x, truc tung biéu dién tan s6 n (d6
dai don vi trén hai truc c6 thé khac nhau).
b) Tai mdi vi tri c6 ghi mot gia tri, ta v& hinh chi nhit cd chidu cao bing tin s6 cuia gia trj do

(chiéu réng céc hinh chir nhét 1a nhu nhau).

Vidu :
Gia tri (x) (5 bty Sl B O el (5
Tén s6 (n) 1 2.1 5 7 I N=20

Bang tin s trén co6 biéu dd dugc thé hién nhu sau :

8
7

6

Chii y :

A

v N

Ciing c6 khi cac hinh chir nhét dugc vé sat nhau dé dé nhan xét va so sénh.

Vidu :




¢ Biéu dd doan thang

bé viée vé hinh don gian va nhanh chong ta c6 thé thay céc hinh chir nhat bang céc doan
thing (chi cén vé bing mdt nét chi mau), khi do ta c6 biéu db doan thang

Vidu: ro

THU TAI BAN

Pa Lat 1a thanh phé nghi mét ndi tiéng cia Viét Nam.
Nhiét d6 trung binh hiing thang (do bing d6 C) trong
mot ndm cua thanh ph6 Pa Lat duoc ghi lai trong
bang sau :

Thing | 1§02 A ia s e |
Nhigtdo | 16 | 17 | 18 | 19 [ 19 | 19 | 19 | 18 | 18 | 18 [ 17 | 16 |

a) Hay lap bang tin sb.
b) Hiy v& biéu d6 hinh chir nhét biéu dién bang tan so trén.

BAN NAO DUNG ?

Sau khi quan sat biéu d6 hinh chir nhat cia mgt bang tan s6, hai ban Nam va Viét c6 nhin
xét nhu sau ;

Nam néi : $6 hinh chir nhit bing sé don vi diéu tra.

Viét n6i : S6 hinh chir nhat bing s6 cac gia tri khac nhau cua diu hiéu.

Theo em, ban nao dung ?




ﬁ THU TAI BAN

Théng tin diéu tra vé con vét duge yéu thich nhét trong Thdo cim vién dwoc ghi lai trong
bang tan s0 sau :

— r —————

Con vat duogc Khi ' Voi Su tir
yéu thich nhit

Géu Té gidc |

0 ot

| |
. Sbngudichon | 240 360 150 50 ‘ 120 80

Théng tin trén dwgc biéu dién trong biéu d6 sau :

M

400

350

300

250

200

150

100

Em hay cho biét con vét nao dugc yéu thich nhat trong Thao cim vién.

Theo em, muén c6 két luan nhanh chong ta nén quan sat bang s6 liu hay biéu 6 ?




THU GIAN

SINH NHAT CUA LOP

Théng ké thang sinh ctia cic ban trong 16p 7A duge ghi lai trong
bang tin s6 :

Théng(x) (1 (2|3 |4 (5|6 |7 |89 10|11

Tansd(m) |4 |2 |1 (3|26 |1 ]|2|8|9 S5

na

-
o

0 = N W & 01 & N @ O
1 1




Céc ban quyét dinh chon thang c6 tin s cao nhét lam SINH NHAT CUA LOP. Két qua la :

THANG SINH NHAT CUA LGP 7A

LA THANG IO

LOP7A

Céc em hiy théng ké thing sinh ciia cac ban cung 16p dé tim théng sinh nhét cho 16p minh
nhé ! Chiic cac em vui va thanh cong.




Hiy 1ap bang s6 liéu thong ké ban dau cua diém bai kiém tra mén Toan gan nhat cua 16p em.
Mot cira hang ban giay ghi lai s6 d6i gidy bdn mdi thang trong bang sau :
Thang | 1 | 2 | 3 | 4 | 5 |6 | 7| 8 |9]|10|1] 12

Ségiay | 120 | 40 | 60 | S0 | 120 | 80 | 100 | 120 | 80 | 50 | 120 90
bén (d6i)

a) Déu hiéu ma cira hang quan tam 1a gi va déu hiéu d6 c6 tit ca bao nhiéu gié trj ?

b) C6 bao nhiéu gi4 tri khéc nhau trong diy gi tri cta dau higu d6 ?

¢) Viét cac gia tri khéc nhau cua dau hiéu va tim tan.sb cua ching.

Hing ngay Hung di by dén truong. Ban Ay thir ghi lai théi gian cin thiét dé di tir nha dén
truomg trong 12 ngay. Két qua thu duoc ¢ bang sau :

Ngdy B gy | s olee sy galse | oRdagal 11 | 12
Théi gian di
(ohity 15|18 15|18 | 16 |20 | 20 | 17 [ 20 | 21 | 19 | 20

a) Ddu hiéu ma ban Hing quan tam la gi va ddu hiéu d6 c6 tit ca bao nhiéu gia tri ?

b) C6 bao nhiéu gié tri khéc nhau trong diy gi4 trj ctia diu higu d6 ?

¢) Tim tén s6 ctia mdi gia tri. :

Théng tin diéu tra s6 nhan khau trong mdi ho ciia mét chung cu dugc ghi lai trong bang sau :
Ho sé PR SSIENNC S 6 T 8 9D

Sbnhankhdu |2 |3 |4 |3 |6 |2 |3 |6 |3 | 4

Ho s6 1112 |13(14]15|16|17|18 |19 20
Sénhankhau | S |2 | 5|14 |4 (4|3 |21 | 4

a) Déu hiéu ma diéu tra vién quan tam la gi va dau hidu d6 c6 tat ca bao nhiéu gié trj ?
b) C6 bao nhiéu gia tri khic nhau trong diy gi4 trj ctia dau higu do ?
¢) Tir bang s6 liéu da cho, hay lap bang tan sb tuong img.




fn

6.

Gatix) |3 | 4|5|6|7|8|9] 10|

Tinsb(m) (2 |1 |9 8|9 |5|4| 2 | N=40 |

a) Déu hiéu & day 13 gi ? S6 céc gia tri 1a bao nhiéu ?

b) Biéu di&n bing biéu dd hinh chit nhat.

Dan sb Viét Nam tir ndm 1975 dén ndm 2015 (don vj la triéu nguosi) duge biéu dién boi
biéu d6 sau :

| 100 = 92 |
o3 82
8 72
70 A
60
50 -+—45
40 -
30 - _
20 - |
10 - |
0 - . ' : . ; ; - : : ks

1975 1985 1995 2005 |

2015

Haiy quan sat bicu db va tra 15 cdc cau hoi :

a) Nam 1975, s6 dan cia nudc ta 1a bao nhiéu ?

b) Sau bao nhiéu nim (ké tir nAm 1975) thi dan s nwéc ta ting thém 47 triéu ngudi ?
¢) Tir nim 2005 dén nam 2015, dén s6 nuée ta ting thém bao nhiéu ?




7. Huong tng phong trao “Tét trc"mg cay”, sO cdy tri“mg ctia Khéi 7 duoc ghi lai trong bang sau :

Lép M |7 |3 | A | s | U6 | T | 18 | 19 | 710
Sécay | 12 | 10 15!12!13'15 20 | 20 | 15 15
a) Déu higu & day 13 gi ? S6 céc gid tri 1a bao nhiéu ?

b) Lap béng tén s6 va nhin xét vé s cac gié tri chia ddu higu, s6 cac gi tri khac nhau, gia tri 16n
nhat, gid tri nho nhét, gia tri c6 tin s 16m nhét, cc gid tri thude vao khoang nao 1a chi yéu.

4. Khi tim hiéu vé sb sach truyén quyén gop cuiia mdi 16p trong dip phat dong phong trao “Xay
dyung thur vién cho tré em mo c01”, ban Hung 1ap dugc bang sau :

l Sé . Sésich 6 | i | Sbsich
thir ty quyén gop duogce (cuon) thir ty quyén gop duoc (cudn)
i 1 f e 30 1n | sn 40

A 35 12 | 82 45
9 T - 45 13 | 83 50
4 | o4 45 14 | 84 30
| 5 | ol 30 $31 b gty o S 4

5 1108 15 | 16 | 9 45

L 35 | 17 o 55

8 |15 15 18 | 93 60

9| 74 25 19 | 94 55

10 | 75 40 | 20 | 95 45

a) Déu hiéu ma ban Hung quan tim 13 gi va diu hiéu d6 c6 tit ca bao nhiéu gia trj ?
b) C6 bao nhiéu gié trj khac nhau trong day gié trj ctia dau hidu d6 ?

¢) Lap bing tan sb twong mg. B4

d) C6 bao nhiéu 16p ting ho sb séch tir 50 cudn trd 1én ?

e) V& biéu @6 hinh chit nhat biéu dién bang tan s6 vira lap.

60 64 65 70 62 64 66 68 64 63
69 68 65 69 70 66 68 64 65 70
62 65 61 70 63 67 65 65 69 65




1.

a) Déu higu & day 1a gi ? S6 cac gia tri 12 bao nhiéu ?

b) Lap bang tan s6 va rat ra mét sé nhén xét.

Trong mgt budi tap chay chuin bi cho Hai
khoé Phi Péng, thanh tich chay 100m ctia d6i
dién kinh nam Khéi 7 dugce hudn luyén vién

ghi lai trong bang sau :

e e 0 Tl s s L g 19 10
Thdigian | 152 | 154 | 14,5 | 152 | 158 | 156 | 154 | 153 | 157 | 159 |

(gity) e e L g [
| Hocsioh | 11 | 12 [ 3 [ 14 [15s [ 16 [ 17 [ 18 | 19 | 20
| Thoigian | 15,1 | 154 | 145 | 152 |- 155 | 156 | 159 | 158 | 155 | 156 |

@iy e | EEEE
Hay cho biét :

A .- A " A Y A ~ “a a -
a) Dau hi¢u can di€u tra cua huan luyén vién dién kinh.

b) S6 céc gié trj ciia ddu hiéu va sb cac gia tri khac nhau caa ddu hiéu.

¢) Cac gid tri khac nhau ctia dau hidu va tan sb ciia ching.

10
10

8

P 7 8
10

9 2.8

(0% 10 518 1058 5 .10

9
9

7

a) Dau hiéu & day 1a gi ? Xa tha Mai da bin bao

nhiéu 14n ?

b) Léap bang tan s6.

c) V& biéu dd hinh chir nhat biéu dién bang tin sé

trén.

8

9 |

9.9 |

Trudng Lé Vin Tam dugce cho trong bang sau :

Loai

Gioi

Kha

S6 hoc sinh da’;

20

50

. Ban Mai tham gia thi bin cung. S6 diém dat duoc sau mi lin bén dugc ghi lai & bang sau :

7 10 5

. Hay bicu dién bing biéu d6 hinh chir nhat két qua phan loai hoc tap ciia hoc sinh Khéi 7

Yéu

Kém

10



¢ Tan suat

Cac em da hoc : Tan s clia mot gia tri 1a s6 1an xuét hién clia gia tri d6 trong day sb liéu. Trong
thyrc 18, ngudi ta cdn mubn biét 6 18 xudt hién ciia gia ti 6 va tinh né theo cdng thirc f =%.

trong dé :

N I& sb cac gia tri ; n la tan s6 cGa mot gia trj ; f dwoc goi la tan suéat cha gia tri do.
Nguéi ta thuwérng biéu dién tan suét dudi dang ti sé phan tram.

Vidu :
Két qua xép loai cudi hoc ki | clia 200 hoc sinh Khéi 7 truong Doan Két 13 :
Giatri(x) | Giéi | Kha | TB | Yéu | Kém
Tan sb (n) | 20 50 90 30 10 N =200
C6 thém dong tan suét nhw sau :
Gia tri (x) Gidi Kha . B Yéu Kém
Tén sb (n) 20 50 % | 30 10 | N=200
| Tan suét (f) 20 50 90 30 10
200 200 200 200 200
(10%) (25%) | (45%) | (15%) | (5%) 100%




Bang tan s6 trén c6 bidu a8 hinh chix nhat 14 -

n

E.

20

Gioi Kém X

Ngoai biéu dd doan thang va bidu d hinh ch& nhat, trong thuc té nguoi ta con ding bidu ad
hinh quat.
¢ Biéu d4 hinh quat

B6 1a mét hinh tron dwoc chia thanh cac hinh quat ma goc ¢ tam cuia cac hinh quat i 16 thuan
v&i tan suét va dugc tinh theo cong thic : ¢ = [ %.360°.

Vidu:

20 50 90 B30 o110,
Tan suét (f) 200 200 200 200 | 200

(10%) | (25%) | (45%) | (15%) | (5%) | 100%
Géc a 36° 90° 162° 540 180 360°

Biéu db hinh quat biéu di&n bang tAn sut trén Ia :

. Gidi . Gioi

8 Yéu

B " Kém




Ta dwrge bidu @b nhw sau :

AN

[
o

Q = N W s UGN B W
RS SN
7

T T T T T L

3 4 5 6 7 8 9 10

Biéu db Piém kiém tra mén Tiéng Anh ctia hoc sinh 16p 7C.

Em cling c6 thé 1ap bang tAn suét va v& bidu dé hinh quat cho bai tap trén theo cach twong tu,
chi can thay thé Iwa chon Column bang la chon Pie.

Chuc cac em thanh cong !

3 4 5 6 -7 8 9 10
2 1 9 8 9 5 4 2
5% 2,5% 22.5% 20% 22,5% 12,5% 10% 5%

N

N .

L

LI

LB

o s

L )

L BRT




86 liéu ghi nhan vé nang sudt lita (tdn/hecta) vy Hé Thu cia 12 tinh déng bing song Ciu Long nhu sau :

i TR 7 7 7,1 7,2 73 7 74 7,2 7 7,1

Theo em, nang sudt lia trung binh vy He Thu ctia cdc tinh khu vic déng bang séng Ciiu Long la bao nhiéu ?




TRUNG BINH CONG

¢ S& trung binh céng ciia didu hiéu

 ost d0ng €3 f

Hai phin xudmng A va B ciing rap mét loai 4o xuat khau. S6 4o rap dugce ciamdi
cong nhan trong ciing mdt ngay cia ca hai phian xudng dugc ghi lai nhu sau :

Phén xwomg A :

1 8 8 e e v 18 I
% ENN [ RS RS S R 8 |
N e e e i

! Bing 1

8 10 8 8 10 9 6 8 12 9
6 10 8 12 8 12 10 8 12 10

6 8 8 10 6 8 12 9 9 10

Bing 2

Em hdy cho biét :
— Madi phin xudéng c6 bao nhiéu nhan céng ?

— Trung binh trong timg phén xudng, mdi cong nhin mét ngay rap dugc bao
nhiéa cdi 40 ?







Trong d6 : - 5 "R 2 la cac gia tri khac nhau cua dau hiéu X.

n,n,..n la cac tan so twong ung.

b -‘ (4 - - e
NlasécacgiatriN=n, +n,+ .. +n,

Chii y : Trong cong thirc trén, ta tinh tong sé cac gié tri giéng nhau cta diu hiéu bing cich
lay tich ctia gid tri 4y vdi s6 13n n6 xudt hién (nghia 1a tich cta gia tri véi tan sé cua no).

dung bang nhu da trinh bay trong Hoat djng 2.
Q THU TAI BAN

Violympic va dat duge s6 diém nhu sau :

8 9 8 10 8
9 8 6 g 6
10 9 8 8 9 ]

Toan cua Mai.

VB@.N NAO DUNG ?

Theo em, ban nao dang ?

Ban Mai ty lam 15 d& To4n trong chwong trinh

Em hay l3p bang tan s6 va tinh trung binh cong diém

Vidu :
Tir bang tan sb
S6 ao rap duoce (x) Tan s6 (n)
0 =y
8 10
9
10
12
ta tinh dugc trung binh cong :
X = 6.4+8.10+9.4+10.7+12.5 —9.
30
Chuy:

Dé c6 thé kiém tra tinh chinh xac két qua qua trinh tinh toan sé trung binh cong, ta nén s

Hung néi : Gi trj trung binh luén luén 1a mot phén tir cua day gia tri cua déu hiéu.
Lan néi : Gia trj trung binh c6 thé khong thudc diy gia tri cua déu hiéu.

BO GIAO DUC & DAO TAO

iolympic



¢ Y nghia ciia sé trung binh céng

3> Thing A chira 20 trai thanh long xuét khiu. Khéi luong timg trai (tinh theo
‘- '_.4_. 100g) trong thung dugc ghi lai trong bang tan s6 sau :

Khéi luong (x) Tinsé(n)
e ey

43 |2

44 f
45
46
47

5

: .
[ 5 R o I o« B A - S ]

o Nel

- Nha vuron mudn dong mét thing B gém 20 tréi thanh long “mAu” dé giéi thiéu
san pham, mdi trai déu can ning bing nhau va tdng khéi luong thing B bing
tdng khéi lugng cta thing A. Nhir vay, d& duge tuyén vio thing B, mdi trai
thanh long phai c6 khéi hrgng 13 bao nhiéu ?

Diém kiém tra 45 phat mén Tiéng Anh cua hai 16p 7A va 7B duoc ¢6 gido ghi

lai nhir sau :

Lop 74
Wl g5 3 59 g
SRS T % 8 56 9
48 4k ¢ sy 6
EEL e e L S s R

Lép 7B

o6 & $§ 4 5 9
8 6 8 9 g9 A0 %4
S e T
e "3 ¢ 9 6 8 9

Hay tim s6 trung binh céng diém kiém tra mén Tiéng Anh cita mdi lop.

Theo em, can cir vio diém bai kiém tra thi 16p nio c6 két qua t5t hon ?
S6 trung binh cong ciia ddu higu X doi khi c6 thé 1dy 1am dai dién cho déu hiéu d6 khi can
phai trinh bay mét cach ngiin gon (vi du khéi luong trung binh ctia mai trai thanh long rong
thung) hodc khi phai so sanh v&i mét dau hiéu ciing logi (ching han, cé thé so sanh trinh 46
hoc Tiéng Anh ciia hai 16p 7A v 7B qua diém trung binh bai kiém tra ciia méi lép).




iy i ' &
_: » Khi céc gia tri ctia ddu hiéu c6 khoang chénh Iéch rét 16n déi véi nhau thi khong nén 14y sé

-_ trung binh cong lam “dai dién” cho du hiéu dé.
e S6 trung binh céng _Ehuimg khong nam trong ddy cac gid trj ctia déu hiéu.
Vidu :

Xét ddu hi¢u X c6 day gié trj nhu sau :
i B s et
: Ta khong thé lay s6 trung binh cong X = 21 1am dai dién cho X vi giita céc gid tri cia déu

hiu X ¢6 sy chénh Iéch rat 1é6n (giira 100 véi 1). S& 21 ciing khong phai 1a mot gid tri cia
déu hiéu dugc liét ké trong diy gid tr trén.

R R EERRRR—




Vidu :

Mét cia déu hiéu “c& dong phuc” trong bang s liéu trong Hoat dong 6 12 24 vi 1a gia tri co
tn s6 16n nhét (nhiéu hoc sinh mua nhat). Nhu véy ¢& 24 ¢6 thé duge chon lam dai dién cho
diu hiéu “c& dong phuc”.

Qruﬂrhlagn
Tim mét ctia dau hiéu “sé tién dong gop gitip dong bao bi lii lut” trong bang thong ké sau
(don vi 12 nghin déng) : ,

S e O 10 108 207 0 - 560

Em hdy Idp bang tan s6 va v& biéu d6 cta déu hi¢u trén. Nhin vao biéu do, em hay chi ra
cachdénhanhchbngﬁmauqcmétmdﬁumewenbléudbhmhchunhatcungnhuuen
biéu d6 hinh quat.

& BAN NAO DUNG?
Huing néi : M6t luén ludn la mét phan tir cua day gié tri cia dau higu.
Lan néi : M6t ¢6 thé khong thude ddy gi tri cia diu hiéu.
Ban nao dung ?

GHINHO

e ——————— Ve 0] o i v Vo o e o




THU GIAN

HOA TRONG TRUONG EM
Dé tim hiéu loai hoa dugc yéu thich nhét trong trudng, em cé thé phong van 100 ngudi bt ki,
trong d6 c6 quy thiy cd, c6 chii nhan vién, cic ban hoc sinh thude di céc khéi 1ép. Tir bang
s liéu ban diu thu thip dugc, em hiy 1ap bang tin sd, vé biéu dd va tim médt caa diu hiéu
“Loai hoa dugc yéu thich nhét trong truong” theo méu ma ban Lién d3 thyc hién duéi ddy :
Ban Lién d4t ki hidu bing s6 cho céc loai hoa duge yéu thich nhu sau :

Hoa mai Hoa lan Hoa cuc Hoa sen | Hoa hong

| Tén loai hoa

Ki hi¢u 1 2 3 4 | 5

Ta c6 bang tan s :

Loai hoa (x) 1

' S6 ngudi chon (n)

0 P
L8]
.
wn

2 | 40 | 19 | N=100 |

[y
—

Biéu dd hinh chir nhat :

45

- 40

35

30

25

20 19

15 11

Hoa mai Hoa lan Hoa clic Hoa sen Hoa héng




Biéu db hinh quat :

"~ Hoa mai
B Hoalan
¥ Hoa clic
¥ Hoasen
B Hoa héng

M6t ciia dau hiéu chinh 12 Hoa sen.
Viy hoa sen la loai hoa dugc nhiéu ngudi trong truomg ban Lién yéu thich nhit.




-

trong bang tan sb sau :

Hiy tinh s6 trung binh cong cua dau higu

DPiém kiém tra

moén Toan (x)

|
. Tansb(n)

2 1
3 |
4 | 2
R | 10
6 20 |
8 |
: |
10 1

S6 nim lam viée cua cac nhan vién trong
mot cong ti duge ghi lai ¢ bang sau :

;6
| 2

5 1.-2 64 4 B85 h
6 8 A6 06563
a) Déu hiéu cin tim hiéu ¢ day la gi va sb

céc gid tri 1a bao nhiéu ?
b) Lap bang tan so.
¢) Tinh 6 trung binh cong.

d) Tim mét coa déau hiéu.

S6 hoc sinh ving mit trong ngay
19/10/2015 cua 20 16p trong Trudng Két

Poan dugc ghi lai trong bang sau :
P R et S | 432
L B ) e RN AR e

a) Dau hiéu can tim hiéu & day la gi va sb

cac gia tri Ia bao nhiéu ?

b) Lap bang tin s6 va cho biét c6 bao
nhiéu l6p khéng cé hoc sinh nghi hoc

trong ngay ?

¢) Tinh s trung binh cong.
d) Tim mét cua déu hiéu.

1. Cho day gia tri ciia dau higu :
6:6 7.6.8 6 620 50 100

a) Tinh s6 trung binh cong.

b) Tim mét ciia déu hiu.

¢) Theo em sd nao dai dién tot hon cho
diy gia tri cta diu hiéu ?

Mot cira hang ban dép ghi lai s doi dép
da ban cho nam giéi trong mét quy theo
cac ¢ khac nhau ¢ bang sau :

U

Codép(x) | 36| 37|38 39 | 40 | 41 | a2
'Sédoidép | |
banduge | 21 [ 32|95 230|110 | 52 | 4
5= | L
a) Déu hiéu can tim hiéu & day 1a gi va s6
cac gia tri la bao nhiéu ?
b) Tinh s6 trung binh cong.
¢) Tim mdt cua dAu higu.

6. Co 6 doi bong tham gia giai bong da vong
tron hai luot di vé. S6 ban thang trong céc
tréndéucﬁatoz‘mgiéiduchhj lai nhur sau :

| Séban | =

' - [
hdngoo | O] 1] 2[3[4]5]6
Tinsb(m) | |5|7 (8|43 /1

a) C6 tat ca bao nhiéu tran trong toan gii ?
b) Cé bao nhiéu trén khéng c6 ban thang ?
¢) Tinh s6 ban thing trung binh cia mét
trdn trong toan giai.

d) Tim mét ctia diu hiéu.




7. Dén Led la mdt loai bong dén tiét kiém

dién c6 tudi tho rét cao. Dé thong ké tudi
tho ciia mdt loai bong dén Led, nguoi ta
da chon tuy y 100 béng va bét sang lién
tuc cho toi lac ching ty hong. Tudi tho
cua cac bong (tinh theo nghin gio) duge

9. T6 hoc tap ctia Lan gdm 12 ban. Lan thng

TR Ny 1

o -

o

ké “Mau séc ua thich” ciia mdi ban va ghi
lai trong bang tan so sau :

Miuva | D6 | Cam | Vang  Xanh Xanh
- thich (x) 14 | dwong |
[ s8tanr | 1 | 1 ["2 0 W
' thich (n) | g |

a) Dau hiéu Lan tim hiéu & day 1a gi ?

b) Tim mét cta dau hiéu.

ghi lai 6 bang sau : ¢) Tir két qua tim duge, em hiy viét nhan

Tuditho (x) | 30 | 40|50 60| 70 xét v& mau sic ua thich ciia céc ban trong
_______ S | AL
S6 bong dén sl satbain RN S ,
tuong tng (n) d) V& biéu d6 cot dé minh hoa cho
nhan xét d6.

0. Diém kiém tra mén Tiéng Anh cita hoc sinh
16p 7C duoc c6 gido ghi lai trong bang tan

= Il < SO sau ;
. pee=ry: s
§ é o 34‘56 7 89'!}0—‘
| Thn | ‘
a) Déu hiéu can tim hiéu ¢ day 1a gi va sb s (n) 2: 1 ‘9 | 19| 51492 .N:40
cac gia tri la bao nhiéu ? v ’ " 4 =
; i a) Tinh s0 trung binh céng.
b) Tinh s0 trung binh cong.

b) Tim mét cua diu hiéu.
¢) C6 bao nhiéu ban dat diém 7 ?

d) S6 hoc sinh dat diém 8 tr& 1én chiém ti
lé bao nhiéu ?

¢) Tim mét cuia dau hiéu.

%. Theo doi thoi gian lam mét bai todn (tinh
bang phut) ciia 20 hoc sinh, thay gido lap

dugc bang sau :

[T I I P ‘ |

gian (34 (5(6(7(8(9(10(11]12

(x) | | | | ' | i ‘

1+ S O e e | |

s6 |11 f1|3(5(2({3][2(1|1|N=20
o) f 5 [9F
a) Tinh s6 trung binh cong.

b) Tim mét cua dau hiéu.

Tk vﬁ |




1 e e

Diém kiém tra mén Vin cua 16p 7A duge
gido vién ghi lai trong bang sau :

'stT| pitm | | sTT | Didm
| kiém | - kiém
; tra tra
i 1|8 21 8
2 6 2 6
3 9 23 6
4 7 24 6
| 5 5 25 B |
W R
7 6 | 27 8 '
g8 | 8 e
9| =4 29 5|
0| 6 30 7
g . 8 31 6
121 8 32 5
i3] 9 33 6
4| s “ | 7
15| 7 35 6
16 | 6 36 9
17 | 6 37 9
w5 ] 38 | 8
19 = 39 1 8 |
- [ L40 B {

a) Déu hiéu cin tim hiéu ¢ day 1a gi va sé
céc gié trj 12 bao nhiéu ?

b) Lip bang tin sb.

c) V& biéu @5 hinh chir nhat.

ON TAP CHUONG 3

(8=

d) Tinh s6 trung binh céng.
e) Tim mot cua diu hiéu.
Diéu tra nang suit lta Pong Xudn nim

2015 cua 12 tinh dong bing song Ciru
Long dugc cho trong bang sau :

STT ! Tinh Ning Sl_.lét |
| (tan/ha)
| AnGiang 76
2 Bén Tre i ;. 7,5
| 3 |BecLien 76
4 | Ca Mau | {
5 | Pong 'i'hép 7.8
| 6 |Hmomg | 75 |
7 |Kién Giang_ _ : 1.5 |
> 8  LongAn 1.2
9 |secTmg | 74
10 | Tién Giar_lg_ s 7,;5_ e
11 Trd Vinh 7.5 e
12 :f’mh Long 1.5

a) Lap bang tan sé.

b) V& biéu d6 hinh chir nht.
¢) Tinh s6 trung binh cong.
d) Tim mét cua déu hiéu.




TiM SO TRUNG BINH CUA BANG TAN SO
BANG MAY TINH CAM TAY

Céac em c6 thé ding may tinh cam tay dé tinh gia tri trung binh trong mét bang tan s6 nhw sau :

Giatidduhiéu(x) | Tansb(n) |
E b |
7 5 |
8 S5 T
e ey
10 e |

Méc di may tinh cdm tay c6 nhiéu loai khac nhau, tuy nhién céc bwéc co ban dé thuc hién cac
bai toan théng ké trén cac ddi may tinh cadm tay déu nhw nhau :

Bwéc 1 : Bat may.

Bwérc 2 : Thiét 1ap c4c thong sb clia chuwong trinh théng ké.
Bwéc 3 : Chuyén may tinh sang ché dé théng ké.

Bwéc 4 : Nhap sb liéu.

I I I Y I I YYY MNYIIY
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Bwérc 5 : Tinh toan cac gia tri thong ké nhu : tinh s6 trung binh, tinh téng, dém sé don vi diéu
tra, ...

Sau day, chiing tbi s& huéng dan chi tiét cach tinh gia trj trung binh bang may tinh CASIO fx—
570ES PLUS.

Bworc 1 : Bat may (bam phim ON).
Bwéc 2 : Thiét ap théng sé clia chwong trinh théng ké (bdm SHIFT MODE) ; bAm mdi tén
(—) tim chuwong trinh théng k& (4 : STAT). May sé& hdi ban cé nhap tan sb hay khéng ?

(FREQUENCY ?). Ban nhap gié tri 1 d& thiét |ap ché dé théng ké c6 tan sb, hodc gia tri 2 dé thiét
lap ché do théng ké khéng co tan sb.

Bwérc 3 : Chuyén may tinh vao ché dé tinh toan théng ké (bAm MODE, chon 3 : STAT). May sé
héi Iira chon kiéu théng ké, ban chon 1 : 1-VAR dé tinh toan théng ké véi 1 ddu hiéu diéu tra.

Buwéc 4 : Vao ché dd nhap di liéu (bAm SHIFT 1, chon 2 : Data).
Nhap cot gia tri clia bién X
B & E & E 0O &
Lwu y : Khi nhéap xong mét gia tri, ban phai bé_m phim = d& may tinh lwu gia tri 46 va tw dong

gan tan sb 1a 1. Sau khi nhap xong cot gié tri, ban sé st dung cac phim mdii tén dé chuyén cdt,
chuyén dong va tién hanh nhap cac gia tri tin sé twong (ng.

EeEEE0E0E

Sau khi nhap xong gia trj va tan so twong rng, trong may tinh sé lwu gitr bang tan so nhw sau :

' x | Tansb (n)

K 1
ESX B
e
g R
AT
Thoét khdi ché dd nhap dir liéu : bAm AC.

Buwéc 5:

« Tinh trung binh : bAm SHIFT 1, chon 4 : Var, sau d6 chon 2 : x, bAm (=), may tinh sé cho ra
kétqua X =7,75.

« Tinh téng : b4m SHIFT 1, chon 3 : Sum, sau d6 chon 2 : > x, bAm (Z), may tinh sé cho ra
kétqua > x =62.

e Tinh s6 don vj diéu tra : bAm SHIFT 1, chon 4 : Var, sau d6 chon 1 : n, bAm [=), may tinh s&
chorakétquan=8.

Bwérc 6 : Trong triérng hop ban can xem lai dir liéu hodc nhap dir liéu méi, bAm SHIFT 1, chon
2 : Data.

Bwéc 7 : D& thoat ché dd tinh toan théng ké, trd may tinh lai ché do tinh toan théng thudng,
ban bam Mode 1.

Chuc cac em thanh cong !




TIM HIEU CHIEU DAI TRUNG BINH CUA CON TRUNG

Cac em c6 thé van dung céc kién thirc théng ké da hoc & chwong 3 dé tim hiéu vé cac loai cén
tring quen thuéc quanh nha nhu buom bwém, ve sdu, chau chau, xén téc ...

Budrc 2 : Tién hanh do chiéu dai (don vi cm) cac mau, thu thap bang sé liéu ban dau

6,6 6.8 7 7.2 7.4 7,4

7 7.2 6,8 7.4 7,2 7,2 ‘

| 7.8 7.2 7.6 7 7,6 Tialeih

A T T I I T T T T T T T T T I I I

B R e



Buéc 3 : Lap bang tan sé, tinh gia trj trung binh.

Chiéu dai (x) Tan sb (n) Céc tich (x.n) Trung binh cong

6.6 1 6,6

6,8 2 13,6

7 3 21

7.2 6 432 X - L 72
7.4 3 222 N

7.6 2 15,2

7.8 1 7.8

N =18 S$=129,6

-
.,

Budc 4 : Viét nhan xét, bao céo, vé bidu d& minh hoa va dwa ra két luan.

AN

6,6

6,8

7,0

7.2

74

7,6

7,8

Bwéc 5 : Ty danh gia vé viéc van dyng kién thirc, ki nang théng ké.




BIEU THUC DAI SO

o Khdi niém vé biéu thiic dai s6 —
Gia tri ctia biéu thuc dai s6

e Don thic

e Da thiic

%
nwm w nasa.gov)

b

UUC ma lon nhat ctia con nguén H chmh phuc duoc vi
tru bao la!

Céc nha khoa hoc d tinh toén d uoc quy dao cta vé tin®
_bay trong khong gian bang cac biéu thic dai sb.

Hinh trén minh hoa mét vé tinh dia tinh phuc vu ¢
G he thong d”mh vi toan cau GPS



“KHAI NIEM
VEBIEUTHUCDAISO-
GIA TRI CUA BIEUTHUCPAISO

Khai niém veé biéu thirc dai s6

AR

Gia tri cla biéu thire dai sb

o T A B B |

Chuyén cac tinh hubng thuwe té sang biéu thirc dai

Hinh hip chit nhat cé thé tich V=d . r. c (d : chiéu dai, r : chiéu rong, ¢ : chiéu cao).
Bé boi trong hinh la mot hinh hop chit nhat cé chiéu dai la 15m, chiéu rong 5m, chiéu cao (d¢ sau) 1,8
Hoi thé tich cua bé bai nay la bao nhiéu ?




KHAI NIEM VE BIEU THUC PAI SO

¢ Biéu thuc sé. Biéu thiic dai s6. Bién sé

Ta da biét cac s6 duge ndi véi nhau boi dau cac phép tinh (cong, trir, nhin, chia. luy thira)
lam thanh mot biéu thuec.

Chang han : 4 — 7+ 3; 15:3.2; 3* — 6; 3.(6> — 5) 1a nhig biéu thirc.

Nhitng biéu thirc trén con goi 1a bicu thike so.

Vidu :

Nam nay Nam 12 tudi. Sau 5 nam, ru6i cia Nam la : 12 + 5 = 17 (tudi).

12 + 5 goi 1a biéu thirc so.

San choi trudng cua Nam ¢6 chidu dai 50m, chiéu rong 30m.
Hay viét biéu thitc sé biéu thi chu vi sin choi tnrémg ciia Nam.

Em hdy viét cdc biu thirc biéu thi cdc ddi twong duge nhic dén trong nhimg
 trwong hop sau ; L= : - ;

SEA Games 28 ¢o tat ca 11 doan thé thao dang
ki tham gia bd mén Bong dé nam, mdi doi bong ﬂ ’ 2 2
duge dang ki danh sach 20 ciu thu. Hoi tong s0 {m‘y GAMES
cau thii c6 dang ki tham gia mén Béng d4 nam tai --

SEA games 28 la bao nhiéu ?

Mot cay tre dai x mét duoe cua thanh 15 khic
bé’ng nhau. Hoi mdi khtic dai bao nhiéu mét 7

Tinh chu vi cua manh dat hinh chir nhat ¢6 chiéu
dai x (m) va chiéu rong y (m).

Quan sat cac biéu thirc vira viét & trén, hay cho biét: biéu thirc nao 13 biéu thirc sd, biéu thirc
nao co chua chir ?




0t o i

Nhiing biéu thirc bao gém cac sb hodc chir (dai dién cho s6), duge ndi vdi nhau bai cie ki
hi¢u phép toan cong, trir, nhan, chia, ning 1én luy thira dugc goi 1a bidu thire dai s6.
Trong biéu thirc dai so céc chir c6 thé dai dién cho céc s6 tuy y nao do. Ngudi ta goi nhitng
chit nhu viy la bién sé (hay goi tit 1a bién).
Vidu :

2.x* + 3xy 1a bicu thirc dai s6, hai bién 1a x va y.

5.(2a —%b ) 14 biéu thirc dai s6, hai bién 1a a va b,

¢ Cach viét mét biéu thic dai s6

Bé cho gon, khi viét mét biéu thic dai s, ta co mot s0 quy udc sau :

— Khéng viét didu nhan gitta cdc chi, ciing nhie giita $6 va chir. Trong mét tich ta viét sé
trueoc chii sau.

Vi dy : Thay vi viét x.y ta viét xy, thay vi viét 5.x ta viét 5x, thay vi viét x6 ta viét 6x.
Quy worc ; Ixy = xy
—1xy =—xy

- Tmng biéu thire dai 56, vi chir dai dzen cho 56 nén khi thire hién cac phep todn trén cdc chir
vd 56 ta ciing dp dung nhitng tinh chat, quy tic Phép todn nhu trén so, ké ca ddu ngodc dé
chi thir tie thuee hién cac phép tinh.

Vidu: x+y=y+x;xy=yx;xxxx=x*;

(x+y)+z=x+(y+z);x(y+z)=xy+xz;x(y‘z_)=xy—xz.

THU TAI BAN

Hay viét lai cac biéu thirc sau cho gon hon :
a)x3y +5.y.z;

b) (-1)a.b + 1a’b>.

GIA TRI CUA BIEU THUC PAI SO

Ta da biét biéu thirc tinh dién tich S ctia hinh chi¥ nhat véi chidu dai x va chidu rong y 1a :

S=xy
Dé tinh dién tich S caa hinh chit nhat c6 chiéu dai 120m va chiéu rong 40m, ta thay x = 120,
y =40, khi @6 : S = 120.40 = 4800 (m?).

Ta néi : 4800 la gid tri ciia biéu thizc xy tai x = 120 va y = 40,
hay gid trj ciia biéu thirc xy tai x = 120 va y = 40 1a 4800,
hay tai x = 120 va y = 40 thi gid tri ciia biéu thirc xy 12 4800.
Vi du : Tinh gié tri cta biéu thirc 2p + 5 tai p=1hodcp=3.
~ Thay p =1 vao biéu thitc 2p + Stacd: 2.1 +5=17.

| OIS



Vay gia trj ctia biéu thirc 2p+ S taip=11a 7.
— Thay p = 3 vio biéu thirc 2p+ Stacé : 2.3 +5=11.
Viy gia tri cia biéu thirc 2p+ Staip=31a 11,

Dé tinh gid tri clia mot biéu thiec dai so6 tai gid tri cua cdc bién, ta thay cde gia tri do vio
biéu thirc roi thue hién cdc phép tinh.

Vidu:

Tinh gia tri ciia cic biéu thirc sau :

a)8p'+3 taip=3.

b)2¢* +3rtaiq=2,r=-1.

Giai

a)Taip=3,taco:

8p3+3=&(3)3 +3
=216+3
=219.

b) Taiq=2var=-1,taco:
2 +3r=22243(-1)
=8-3=5.

Tinh gid tri cta bidu thixc Zp-3¢°wip=3.q=-3.

THU GIAN
UNG DUNG CUA BIEU THUC PAI SO - CONG THUC

Biéu thirc dai s6 c6 nhiéu img dung trong viéc giai toan, dic biét 1a cic bai toan trong thyc
té cudc sng.

* Trong bé mén Hinh hoc, cong thirc tinh dign tich, thé tich. chu vi clng la biéu thirc dai $0.
Chang han, cong thirc tinh dién tich ctia hinh thang la w vai x 1a day lon, y 1a day
nho, h 1a chiéu cao. Nh&r céng thire nay em c6 thé tinh duge dién tich cia mét hinh thang bat
ki khi biét day lém, ddy nho va chiéu cao.

o Dé do nhiét d¢, khong phai tAt ca cac nude trén thé gidi déu ding mot thang do chung. Ching
han, & Viét Nam dung thang do do Celcius, trong khi & My dung thang do do Fahrenheit. Dé

thuan tién cho viéc chuyén ddi giira hai thang do, ngudi ta phai 1dp cong thirc thiét lap méi
lién hé giira hai thang do °F=g-°c +32. Nho cong thirc nay ma viéc tinh todn chuyén déi

giira hai thang do dugc dé dang. .




e Anh Vién 12 mét van dong vién bai 161 Viét
Nam da va dang gat hai nhiéu thanh tich trong
khu vuc va trén thé gidi. Theo Hoi boi 16i cua
My, dé viée tap luyén dat két qua cao, nhiét do
ctia hé boi phai duge diéu chinh phi hop véi
lira tudi, chirc nang tap luyén. Déi véi van déng
vién, nhiét do thich hop cua hd boi 1a 82 — 84
do F. Nhu vay, khi luyén tip & Viét Nam, Anh
Vién phai chinh nhiét d6 hd boi 1a bao nhiéu do C 2

CHUYEN CAC TINH HUONG THUC TE SANG BIEU THUC
PAISO

Chting ta d biét cdch chuyén céc phat biéu todn hoc sang biéu thirc sé nhur sau :
Tongoia8vis | Aweveid [ g,q |

d iét la
Tich ciia 7 .va 12 i dodeic b A T

Tuong ty, tong cua hai s x va y dugc viét 1a x + y, hiéu coa x va y duge viétlax —y.

Céc biéu thirc dai s6 cling duge ding dé biéu thi mot sé tinh hudng thuc té xdy ra trong doi
song hang ngay. Ching han :

© M&i buéi sang Nam di b duge nhiéu hon Xudn 2 km. Xuan di bd duge x km. Vay Nam
di dugc 2 + x (km).

o S6 tién mdi dot giri xe dap 1a 1000 déng. Nhwr véy x lin giri xe mat 1000x dong.

ﬂ THU TAI BAN

Tiét kiém dién

Dé dong vién toan dén tiét kiém dién, nha nude quy dinh mirc gia khac nhau cho timg loai
tiéu thy. Tiéu thu dién cang nhiéu thi gia tién cang cao. Theo quy dinh nay, mirc dau tién tir




1 kWh (kilooat gi&r) dén 50 kWh la x déng / 1 kWh; mirc thir
hai tir 51 kWh dén 100 kWh ting thém y déng / 1 kWh so
véi mire diu tién; mirc thir ba tir 101 kWh dén 200 kWh ting
thém z dong / 1 kWh so véi murc thi hai.

Théng 6 nim 2015, gia dinh Nam tiéu thy 125 kWh. Nho tiét
kiém, thang 7 nam 2015, gia dinh Nam chi tiéu thy 75 kWh.
Hay viét biéu thic tinh gia tién dién cua gia dinh Nam trong
thang 6 va thang 7.

TLITE 59  Hay viét biéu thic dai s6 biéu thi :
3 a) Hiéucuax vay.
b) Tich cuia x va y.

¢) Tich ciia hi¢u x va y véi tong cuia x va y.

a THU TAI BAN
Hay chuyén biéu thirc sau thanh cac phat biéu toan hoc :
3
a) 3(x - y). b) (x-y) .

6) CUNG CHOI VOI BIEU THUC

Mbi nhém c6 hai hoc sinh. Trd choi duge tién hanh
nhu sau:

Hoc sinh 1 : Nhan duge mdt biéu thirc dai sb tir gidgo
vién va chuyén thanh phat biéu toén hoc.

Hoe sinh 2 : Chuyén phat biéu toén hoc cua hoc sinh 1
sang biéu thire dai sd.

Nhom nao néu duge chinh xédc biéu thirc dai sé dugc
giao lic du s& dugc nhin phin thuéng.

1. Nhimg biéu thire gém cdc s6 va chir (dai dién cho s6) cung céc phép todn cong, trir, nlill.
chia, ning 1én luy thira goi 1a biéu thirc dai s6.

2. Trongbléuthucdmsé cac chir c6 thé dai dién cho cac sétuyinéodé Cécdﬂﬂn*
 duge goi 1a bidn sé (hay goi tit 12 bién).

3. Bétmng.émaiamotméumﬁcdmsémgxamcﬁacacbnén,mmaydcgﬁmﬂﬂ
\ biéu thirc rdi thyc hién cac phép tinh. .

&




DUNG BIEU THUC DAI SO DE GIAI TOAN HINH HOC

Biéu thirc dai sb ra doi gilip con ngudi gidi dwoc nhidu bai toan trong thuc té mot cach thuan
tién. M6t sb bai toan hinh hoc ciing dwoc gidi bang cach ding biéu thirc dai sb.

Tinh canh cua tam giac can

Cho hinh vudng ¢6 canh béng 6 (don vj chiéu dai). Dyng mét tam giac can co canh day la canh
clia hinh vuéng. Tinh chidu dai canh bén clia tam giac can dé chu vi hinh tam giac bang chu vi
hinh vudng.

Giai

Goi canh bén clia tam giac la x, ta cé:

Chu vi cua tam giac la 2x + 6.

Chu vi cua hinh vuéng la 24.

Vi chu vi hinh tam gidc bang chu vi hinh vuéng nén :
2x+6=24

x=09,

Tim quang duwdng di

)

Quan sat hinh v&, chiing ta thdy cé hai con S 15x
dwéng dé di tir S dén P. St
X

a) Hay tinh d6 dai duéng sb (1) theo x.
b) Hay tinh d6 dai dudng sb (I1) theo x. % 1,75x

c) Nhan xét gi vé dd dai cla hai con 1.5x
dwdng nay ? Hay giai thich.

Mot sb bai toan méi nhin qua la bai toan a 25
hinh hoc, nhung trong qua trinh giai phai
két hop ca céac tinh chét ctia hinh hoc voi
tinh toan va suy luan dé tim ra loi giai cta 3,5x I
bai toan. Dwéi day la mot vai vi du ;

Nhiéu nhét bao nhiéu giao diém ?

a) Cho 3 duéng thdng déi mot cét nhau. Héi cé nhiéu nhét bao nhiéu giao diém ?
b) Cho 4 dudng thang d6i mét cét nhau. Héi c6 nhiéu nhat bao nhiéu giao diém ?
¢c) Cho 5 dudng thédng i mot cét nhau. Hai ¢é nhiéu nhét bao nhiéu giao diém ?
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d)* Vi n dwong thang doi mot cat nhau, em dy doan xem cé nhiéu nhét bao nhiéu giao diém?

et et

Goi y : V6i 5 dudng thang ching ta cé thé dung hinh vé dé kiém tra dwoc, nhung véi 20 dudng
thang, 100 dwong thang hoac nhiéu hon ... ching ta khéng thé dém dé kiém tra dwoc, ma phai
dung cach khac.

Bao nhiéu tam giac ?

Cho 4 diém phan biét trén dwéng thang a. Mét diém O ndm ngoai dwéng thang a. Néi O véi cac
diém trén dwong thang. Hoi co tdng cong bao nhiéu tam giac duoc tao thanh ?

0

A B C D

M& rong bai toan véi n didm trén dudng thang a va mét diém O ndm ngoai. Em c6 thé dy doan
duoc co t6ng cdng bao nhiéu tam giac duwoc tao thanh ?

Bao nhiéu day cung ?

Trén mét dudng tron, ta cb thé ké 1 day cung ndi 2 diém véi nhau. Véi 3 diém khac nhau trén

dwong tron, ta ké dwgc 3 day cung. Nhu vay, véi 4, 5 diém trén dudng tron, c6 bao nhiéu day
cung duoc tao thanh khi ndi cac diém dé véi nhau ?

,
N4
o S

*V&i n diém trén dwdng tron, hay tim biéu thirc dé tinh sb day cung theo n.
Theo em, c6 méi lién hé nao gilra ba bai toan Diém, Tam gidc va Day cung néu trén 7




Khai niém ve biéu thire dai so

tn

Hay viét céc biéu thire bidu thi :

a) Chu vi hinh chir nhdt c6 chiéu rong la
5 m va chiéu dai hon chiéu rong 2 m.

b) Dién tich cua hinh chit nhat co
chiéu dai 12 x (m), chiéu dai hon chiéu
rong 3 m.

Hay viét cac biéu thirc dai sé biéu thi :

a) Hiéu binh phuong ciaa va b.

b) Binh phuong cua hiéu a va b.

¢) Tich cua tong a va b véi hidu a va b.
Viét biéu thire dai s6 biéu thj :

a) Chu vi ctia hinh chir nhat c6 chiéu dai
la a, chiéu rong la b.

b) Chu vi cua duong tron ¢6 ban kinh r.
¢) Dién tich cua hinh thang ¢6 day lén 1a

a (cm), ddy nho 12 b (cm), chiéu cao la
1 cm.

O thanh phé Pa Lat, budi sang nhiét do la
x d0, budi trua nhiét do tang y do so vdi
buoi sang, dén chiéu t6i nhiét d6 lai giam
z do so véi budi trua. Hay biéu thi nhiét
d6 cua thanh phd Da Lat vao budi tdi theo
cac gia tri x, y va z.

M&i tuan ban Nam déu danh thoi gian dé
hoc véi chuong trinh IXL, m{t chuong
trinh hoc Toan bing Tiéng Anh trén
mang. Ban Nam danh x phiit dé hoc phan
Suy luan, danh nhiéu hon 4 phut so vai
thoi gian hoc Suy luan dé hoc Hinh hoc
vi danh gip d6i thoi gian hoc Hinh hoe
dé hoc Pai sb.

| "Where I excel in matt
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a) Hay viét biéu thire tinh thoi gian Nam
danh cho mdi mén hoc.

b) Viét biéu thirc tinh thoi gian Nam danh
cho ca ba mén hoc.

¢) Biét ring Nam di mat tong cong
80 phut cho ca ba mén hoc. Hoi ban dy
danh bao nhiéu phut cho méi mén hoc ?

Gia tri cua biéu thire dai s6. Chuyén cac tinh
hudng thue te sang biéu thirc dai s0

0.

D¢ dai quang duong dugce tinh theo vén
tc va thoi gian bang céng thirc s = vt.
Hay tinh do dai quang duong khi biét
v =45 km/h va t = 3h30".

Tinh gia tri ctia biéu thirc sau tai m = —2
hodc m= 3.

a)3m’-m?+ 1; b) —m? + 3.

Cho biéu thic B = —x* + 2xy + y* — 1.
Hiy tinh gia tri cua biéu thic B tai
x=05vay=2.

Tinh gia tri cua biéu thirc
-xX+x(y+xy)+lpix=-2vay=1.




Trong cac giai thuong Nobel khong cé
giai thuong danh cho Toan hoc. Vi viy
ngudi ta da t6 chirc mot giai thuong khac
danh cho Toan hoc. Cac em hay tinh
gia tri cia cac biéu thire sau dé biét giai
thuéng Toan hoc duge nhic dén & day 1a
giai thudémg nao ?

2x*-2taix=2;
3x3-5x*-1|taix=-1;
(x=-3)(x*+3x+9)-32taix=4;
1000x* + 18 tai x = 0,1 ;
(x+1)(x+2)taix=2;
*+x+x*+x+4taix=-1.

Tiép theo, tim céc chir c4i tuong (mg véi
sau gia tri vira nhan duge. Sip xép cac
chir cai do, em s€ tim dugc tén cua giai
thuong Toan hoc phai tim.

Goi y : Mot nha toan hoc tré Viét Nam da
dat dugc giai thudng nay.

p_—

[1. Trong mét 1& hoi, lop 7A cua ban Lan

va ban Hoa m¢ mot gian hang ban banh
dé tao ngudn kinh phi ing hé cho qu¥ tir
thién Tré em nghéo hiéu hoc. Gian hang
ndy bén 4 loai hop banh, méi loai hép
chira mét sb thanh chocolate nhur sau

e Hop A : chira x thanh chocolate.

e Hop B : chira nhiéu hon hp A 1a 2 thanh
chocolate.

» Hop C : chira gép 3 lan hép B.

 Hop D : chira gép 3 lan hop A va thém
6 thanh chocolate nira.

a) Hiy biéu dién s6 thanh chocolate chira
trong mbi hép A, B, C, D theo x.

b) Chirng to riing sd thanh chocolate trong
hop C va hop D bing nhau.

¢) Ban Lan da ban dugc 5 hjp loai A,
2 hop loai B va 1 hp loai C. Ban Hoa da
ban duoc 5 hgp loai A, 5 hop loai B. Hoi
ban nao ban dwoc nhiéu thanh chocolate
hon ?

d) Moi thanh chocolate ¢o gia 15 000 dong.
Hop A chira 12 thanh chocolate. Hoi gia
tién cia mdi hop A, B, C, D ?




Ponthire
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~ Pon thirc déng dang
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Mot san bong dd ldt ¢6 nhan tao c6 chiéu dai x (m), chiéu réng y (m). Tién cong ldt mot mét vudng c
nhdn tao la 450 ngan dong. Nhu vdy, chi phi dé ldt toan b san béng bang cé nhan tao la bao nhiéu




DON THUC

¢ Khai niém don thuc

€T 1D Cho cic biéu thire dai s6 -

2x+1; %xyz - —%xzyz : 2-3y; 2x(-3y)z

Hay sap xép ching thanh hai nhom :
Nhém 1 : Nhimg biéu thire ¢6 chira phép cong, phép trir.

Nhém 2 : Cac biéu thirc con lai.
Céc biéu thirc trong nhém 2 12 nhimg vi du vé don thirc.

mtf;:c 1d biéu thicc dai 56 chi gém mét s6, hoac mt bién, hodc mét tich giita cic s6 va
cde bién. ;

Chii y : S6 0 duge goi 1a don thire khéng.

Vidu :

e Cac biéu thirc 5; 0; 2x ; -3y*; %xyz ; 2x(-3)xy la nhimg don thirc.

¢ Céc bieu thirc 2 + 5x ; 2xy — 3yz ; S5xyz + 4 khong phai 13 céc don thirc.

¢ Don thic thugon

2) Dién vao & tréng cho thich hop :
| 3y’ (2xt)z =[] x0ByH
2y’(3xz) =[] xTyC0
z(6x%y*) =[] xOy=A0
Ca ba don thire 3y*(2x%)z, 2y*(3x%z) va z(6x*y*) déu bing 6x’y’z.

Ta n6i 6x%y°z la don thirc thi gon cia ba don thirc ndy voi 6 1a hé 6, Xy’z la
phan bién.

Don thire thu gon la don thicc chi gom tich cia mét s6 véi cac bién, trong dé méi bién da
dugc nang lén luy thira voi so mi nguyén duong.

Vidu :
e 12x°y*7z* 1a don thirc thu gon ; c6 hé s6 1a 12 va phén bién la xy*z*.
¢ Don thirc xyx khong phai la don thirc thu gon.




oA

Trong cdc don thirc dudi day, don thirc ndo la don thirc thu gon (hily chi 1 phan hé sé va
ph%n bién ciia cac don thirc thu gon) :
125

—%x3z4 I¥EZY 22 5 —X T

Chii ¥ :
— Mot $6 cling dugc coi 1a mot don thire thu gon.

— Trong don thite thu gon, méi bién chi duge viét mot lan.

— Thong thudng, ta viét phin hé s trudc, phan bién sau va cac bién duoc viét theo thir tu

bang chir cai.
— Tir nay, khi n6i dén don thirc néu khong n6i gi thém, ta hidu d6 1a don thire thu gon.
_‘ Vi du : ~
y Thu gon cde don thire sau :
3yx;  b) 2yxz
: Giii

a) 3x%y*x = 3x’xy? (sdp xép bién x)
= 3x%y’ (thue hién phép nhan x* vdi x).
b) —2yxzx? = —2yxxz (sdp xép bién x)
= —2yx*z (thyc hién phép nhan x vai x2)
=-2x’yz (viét cic bién theo thir ty bang chi¥ cai).

a THU TAI BAN
Thu gon hai don thirc sau

a) —2zx’y’xy; b) Sy2xzx’y’.
¢ Bac cua don thuc

el LA e e s

R —

P s i e e |

Don thirc 3x’y*z ¢ tong sd mii 1a S+ 8 + 1 = 14.
Ta n6i don thire 3x°y®z ¢6 bac la 14.
il Bdc ciia mét don thirc ¢6 hé s6 khdc 0 1a tong s6 mit ctia tét cd cde bién 6 trong dom thire do,
Al — 6 thyc khiic 0 14 don thire 6 bic bing 0. |
— 86 0 1a don thite khong c6 bic.




a THU TAI BAN

Dién vio 6 trong cho thich hop :

Pon thire Izl 0 2 : (R

R

¢ Tich hai don thuc

Vidu :

D¢ nhan hai biéu thirc 3x%y’z va 2x%yz’ ta thuc hién nhu sau :

(3x’y*2).(2x°yz) = (3.2)(x*y’z)( x°yz’) (nhém phan hé s6 va phan bién)
=6(x’x°)(y’y)(zz")  (nhém nhing bién giéng nhau)
= 6x%y?Z° (thye hién phép toan nhan).

Ta nbi 6x”y3 ® 1a tich ctia hai don thire 3x°y?z va 2x%yz’.

T d‘éng y 4  a) Nhén hai don thuc Ix'yz vi-2xyz. |
: b) Viét don thire (*Bx*y)(xyz)(z’ys‘)(—z) manh dom thite tlm gqn..

Chii y :
— Pé nhén hai don thirc ta nhin céc hé s0 v4i nhau va nhéan cac phan bién vdi nhau.

— Mdi don thirc déu co6 thé viét thanh mét don thire thu gon.

DON THUC PONG DANG

Hoat dong

o -'xe 6 té éax; néag .




Céc 56 khdc 0 dirge coi la nhimg dom thire dong dang.
Vidy :

1
« 357y =AY

2
«—2:3; 5 I nhitng don thirc ddng dang.

2x’y” 1a nhitng don thirc ddng dang.

8 THU TAI BAN
Sap xép cac don thirc sau thanh timg nhém céc don thirc dong dang :
=32 3; O,Sxy - xyz : x2y3; 31}' it _3xy2‘

& BAN NAO DUNG?

Ban Nam noi : Hai don thirc cling bac thi d%mg dang.
Ban Lan néi : Hai don thirc ddng dang thi ciing béc.
Y kién ctia em thé nao ?

¢ Cong, trif cac don thic dong dang

Bé cong (hay trir) cac don thire dong dang, ta cong (hay trit) cdc hé s6 véi nhau va giir

nguyén phan bién.
Vi dy : Cong va trir hai don thirc —xy? va 3xy?.
Gidi

—xy*+ 3xy? = (=1 + 3) xy?= 2xy2.




Pon thire 2xy? duge goi 1a tong cua hai don thirc —xy? va 3xy?.
—xy*—3xy* = (=1 - 3) xy’=—4xy*
Pon thirc — 4xy® duge goi 1a hiéu cua hai don thirc —xy® va 3xy?.

Q THU TAI BAN
Tim tong cta ba dom thirc — xy?, 5 x*y? va 2 x'y?,

o BAN NAO DUNG ?

Ban Thuy d6 ban Toan va ban Lan : “Hai don thirc —2x%* va -2x%y? ¢6 ddng dang véi nhau
khong?”.

Toan tra 1o : “Khong dong dang vi bién x & hai don thirc ¢6 phin mii khong gidng nhau”.
Ban Lan tra 101 : “Khong dong dang vi bién y & hai don thirc ¢6 phan mii khong giéng nhau”.
Theo em, ban nao ding ?

GHI NHO




1.

!\)
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Pon thire

Trong cic biéu thirc sau, biéu thire ndo 1a
don thirc :

a) x’(x-1);

b) —%xyzz &

¢)5;

d) 2 -x?;

e) 4x’yzx.

Hay sdp xép va rit gon hai don thirc sau :
a) 12zyx*y*xy ;

b) Syxzx’y'x.

Sip xép cic don thic sau thanh timg
nhém cac don thite dong dang

100xy” ;
=3xy’.

3y D 5xMy;
Ix%y :
Hiy cho biét phin hé s6 va phan bién cua
mdi don thirc sau :

x2ly3;

¢) 0.25x%y°7 .

Hiy nhan cac don thirc ¢ hang va cit
twong mg, roi dién két qua da thu gon

vao cac 6 trong trong bang sau :
10 | =Py* | 0,5x%° 0
-0.2x%y
s
3yz?

6. Hay thu gon cac don thire sau va tim béac

cua chung :

a) 2x’y’7’x ;
b) 3zxyx’y? ;
c) xzy.3.x>y*z%.

Don thirc dong dang

T

Sép xép cdc don thirc sau thanh timg

nhom cac don thirc dong dang :
=3x%y ;. —0,3x%y ; Txy’z ;
a0 oy P - o R (o

Tinh tong va hiéu cia hai don thirc —2x%y?
va 5x3y%

Hay viét ba don thirc dong dang véi mdi
don thirc sau :

a) —1,3x%y*;

b) 2v'7;

¢) —3m’nt ;

d) 3.

10. Thu gon c4c biéu thirc sau :

a)—1,2xy + 3xy — %xy :
b) a’b’c — 3a’b’c + 2a’bc ;
c)uv—vu+uv+% uv;

d) xyz + yxz — 2zyx.

11. Tinh tich cac don thic sau :

a) —6x’y* va 3x%yz ;
b) (2x%)* va x’y*z’;

¢) x*y?; 4xy’z va |-3|xyz.




PA THUC

ba thirc

SR R R i e

- Cong, tru’ da thirc

TR
B

_B‘a thirc mot bién

Céng, trir da thirc mét bién

o S S

Nghiém ctia da thiec mét bién

Qudng dudng caa mot vat roi tu do la mot da thiic theo bién thoi gian.




DA THUC

¢ Da thuc

Biéu thirc vira néu 1a mét da thirc.

anelliinh dobod | 10he

Vida: 2x3*y—4xy3-'+-;-xy-6x+-2 13 mét ds thitc véi cdc hang tir 12 :
2y Axy g %xy S
Dé cho gon, ta thuong ki higu da thirc bing céc chit in hoa A, B, M, N, P, Q, ...
Vidu: P=5x"y- %xz +7xy-2x+4.
Nhdn xét : ) Mdi don thirc 1a mot da thirc.
b) S6 0 dugc goi 1a da thirc khong.

¥y w1100 118 (R
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Q THU TAI BAN
HAy niéu cbc hyng tir cla Q = 6xy” — 4x” +%xy_.—7.

& BAN NAO DUNG?
An néi : “2x%y° + Sxy+%{-'—6ﬂx+2l& mdt da thic”. Ta thi cho ring d6 khong phai 1a da
thirc. Ban nao dung ? Vi sao ?
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¢ Thu gon da thuc

Trong mét da thirc, céc don thirc déng dang con dwoc goi 1a cac hang tir ddng dang.

[ ozt 190 &) )

Xétda thic A =3xy-5x>+7xy+2x*+4y.

Em hay dién vao chd tréng :

Don thite 37 008 QDG VIE .cicovvivcionminsmisessstsssnsinpressssismsremisssmorosssrghl
Pon thirc 2x2 A0ng dang Vi ......coovvveevevirerasensenrsinsinens S W
Hay cong céc cip hang tir dng dang vira néu.

Sau ciing ta thu duge A =10xy—3x> +4y.

Lic d6 trong da thirc A khong con cac hang tir ddng dang va ta goi A =10xy-3x" +4vy 1a
da thirc thu gon cua A.

ﬁ THU TAI BAN
? 2 2 2 .
Hay thu gon da thic M = —4x~ + 4y~ +8—-5-!(' -2y-.

¢ Béac cua da thuc

Chios 15 €))

Xét hinh chir nhat c6 do dai canh 1 x, y va mt hinh hop chir nhat c6 d dai ba
canh 1 x, y, z. Hiy dién vao céc 6 trong sau :

ORI CHE BRBE IR S = . cicesiiivinsinninsivicssissmmiamsassivissnsivmoioartssss

The e Bin ROD OB BRI IR N = . oo neioitissbasins sl it

Ta no6i cac 4o dai canh x, y 1a cic da thirc bic nhat ; S 1a da thirc bac hai va V 1a da thirc bac ba.

T s e v v
" -“‘-"l: G Enay,

* ks~

PN s

Bdng hoc sinh cé dang hinh chir nhat Ngdi nha hinh hép ch nhat
vdi d6 daicanh la x vay. vai d6 dai ba canh lax, yva z



| kel o

Da thirc P = 4xy” + 6xy” —3x*y” —4y? -7 ¢6 dang thu gon 13
P=x’y? +6xy° —4y*-17.

Trong d6, hang tir x>y* ¢ bac 14 4, hang tir 6xy® ¢6 bac 12 3, hang tir —4y? ¢6 bac 12 2 va
hang tir — 7 ¢6 bac 1a 0.

Bic cao nhit trong cdc bac vira néu Ia 4.

Ta n6i da thire P ¢6 bic 1a 4.

Chii ¥ : S6 0 12 da thirc khong c6 bic.

THU TAI BAN
Hay viét mét da thirc hai bién c6 béc 13 2 vdi 6 hang tir.

BAN NAO DUNG ?
Cho da thirc M = 6x*y’ —4xy® +2x*y* —6x*y’ —1. Ban Binh néi da thirc M ¢6 bac 1a 9.
BanAnthichorﬁngSméiIéb&ccﬁadath&cM.Bannéodﬁng?Visao?

CONG, TRU DA THU'C

4 Cong hai da thuc




Dé cong hai da thirc P=4xy-2x*>+3x+1 va Q=6x>—7xy+y+2 talam nhusau:
P+Q=(4xy-2x2+3x+1) + (6x2 ~Txy+y+2)

=4xy—2x* +3x+1 + 6x* - Txy+y+2
(Bo déu ngoiic)

= (4xy —7xy) + (2% +6x%) +3x + y+ (1+2)
(Nhém céc cdp hang tir ddng dang)

=-3xy+4x> +3x+y+3.
(Thye hién phép cong hofic trir cic hang tir dong dang)
Tanéi da thirc —3xy+4x* +3x+y+3 14 tdng cia hai da thirc P va Q.

Q THU TAI BAN
Hay thyc hién phép cdng hai da thirc sau :
M=5x-2y*+3xy+2 va N=8y’-3xy+9x-10.

¢ Tri hai da thuc




Dé tri hai da thire P =2x"y—4y” +3xy+7 va Q =9x’y —3xy + 6y —4 ta lam nhu sau :
P-Q=(2x’y—-4y® +3xy+7) - (9x*y -3xy + 6y —4)
=2x"y -4y’ +3xy+7 -9x’y+3xy-6y+4
(Bo déungoéc)

=(2x%y - 9x%y) - 4y® + (3xy + 3xy) — 6y + (7 +4)
(Nhém cac cip hang tir #éng dang)

=-7x’y-4y® +6xy-6y+11
(Thyc hién phép cong hodc trir cac hang tir ddng dang)
Ta néi da thire ~7x*y—4y? + 6xy—6y+11 1a hiéu cua hai da thie P va Q.

Q THU TAI BAN
Hay thyc hién phép trir hai da thirc sau :
A=-5y+4xy’ —6xy+2 va Q= 6xy” —2xy +2x-5.

DA THUC MOT BIEN




Vidu:
P=3x—6x%+2x—5 1adathirc ciabibnx.
Q=14y? —%y £10 1 da thiPoia bibn y.
M =8t* —t* 1 da thirc cua bién t.
Céc vi du trén con duge viét 1a P(x) = 3x° - 6x> e -5, Q(y) =14y? -Ey +10,
M(t) = 8t* —t*. Khi d6 gi tri cia da thirc P(x) tai x = 1 duoc ki higu 1a7p(1) ; gid tri cua
Q(y) tai y = -3 dugc ki higu 1a Q(-3), ...
Bdc ciia da thirc mét bién (khdc da thirc khong, da thu gon) la s6 mit lom nhdt cia bién trong
da thirc do.
Vidu:
P=5x> —8x2 +%x+2 c6bic 133,

Moi 56 thuc la mét da thire mot bién.

Q THU TAI BAN

a) Cho P =5x” —2x+3. Hay tinh P(2), P(0) va P(-1).

b) Tim bac ciia da thire M = —4t* —5t* +2,

¢ Sap xép mét da thiic

Dé thuan tién cho viéc tinh toan, ngudi ta sip xép céc

hang tir cia da thirc mét bién theo luy thira ting hoic

gidm cta bién.

Vidu :

Cho da thire P =7x? —12x* +5x - 2x* +2.

Khi xép theo luy thira ting cua bién, ta ¢6 :
P=2+5x+7x>-2x> —12x*.

Khi xép theo Iuy thira giam ctia bién, ta c6 :
P=-12x*-2x> +7x* +5x +2.

Dé sdp xép mot da thiee, trwde hét phdi thu gon da thike do.




Q THU TAI BAN

a) Hiy sip xép A =6x* —12x% +4x —5x% +x> —1 theo luy thira giam cua bién.

b) Hay sép xép B =3x+11x* —10x+2x* —2x* theo luj thira tang cta bién.

Nhdn xét :

e Moi da thirc bac nhit cia bién x déu cé dang (viét theo luy thira giam cua bién) :
- ax+b

trong d6 a, b 1a céc s cho trudce (vai a # 0).
e Moi da thirc bic hai ciia bién x déu c6 dang (viét theo luy thira giam cia bién) :
ax’+bx+c
trong d6 a, b, ¢ 12 cac s6 cho trudc (voi a = 0).
e Da thirc ax c6 mét hang fir.
Pa thirc ax + b ¢6 hai hang tur.
Pa thirc ax? + bx + ¢ ¢6 ba hang tir.

¢ Hésd

Cho dathie M =6x*-3x>+7x-5 co dang sip xép theo luy thira giam ctia bién x. Ta néi
6 12 hé sb cia luy thira bac 4 ; -3 1a hé s6 cua luy thira bac 3 ; 0 13 hé s6 ctia luy thirabéc 2 ;
712 hé s6 cia lug thira bac 1 va — 5 13 hé s6 cia luy thira bac 0 (con dwge goi 1 hé s6 tu do).

Hé s6 6 cua luy thira ¢6 bac cao nhét dugc goi 1a hé s6 cao nhat.
THU TAI BAN
Tim hé s6 clia luy thira béc 2 va hé sb tu do cua da thirc

' Q:—3x+4x4+7x3 —2x+6x*.

BAN NAO DUNG ?

Cho da thirc P(x) = —=x* +4x? + 2.

Minh néi P(x) c¢6 hé sb cao nhit 1a 4.

Binh thi cho riing P(x) c¢6 hé s6 cao nhét 1a —1. Ban ndo diing ? Vi sao ?




. CONG, TRU DA THUC MOT BIEN

¢ Cbng hai da thic mét bién

Vidy :
Tinh tng ciia hai da thirc sau : i

P(x)=—4x*+ 9x2+% Q(x) =3x* - 7x* + 2x* -5x+‘-;-.
Cich 1 : Thyc hién nhu cong hai da thic :

P(x) +Q(x) = (—4x* +9x +—;—) + (3x* - 7x% +2x* - 5x +%)

=—ax* +9x? +%+ 3x*-7x +2x?_—5x+%
=(—4x* +3xH-7x> + (9x? +212)—5x+(%+%)
=-x*-7x* #11x* -5x +4.
Cdch 2 : Sip xép cac hang tir ddng dang ciia P(x) va Q(x) & ciing mdt cdt rdi thuc hién phép
cong nhu sau :
P(x) = —4x* +9x? +~;-
3

Qx)= 3x*-7x’ +2x2—5x+-g-

P(x)+Q(x) =—x*-7x +11x* - 5x + 4




Q THU TAI BAN
ol s tilic AK) =357~ dx 2 v B~ 6= B4 5.
Hay thue hién phép tinh A(x) + B(x) .

4 Trir hai da thic mét bién

Vidy : Tinh P (x) - Q (x) vi

P(x) =—4X4 < 9'K2 +%. Q(X) =3}|{4 —7)(3 &+ 2K2 —SX"I"%

Céch 1 : Thye hién nhu trir hai da thic ;
P(x)—Q(x) = (~4x* +9x> 4%)- (3x* - 7x> +2x° - 5x +-;’-_)
=—4x* +9x2 +% x4+ 7% -2x° +5x—%
= (-4x* -3x*) + 7x3 + (92 —2x2)+5x+(%—%)

=-7x*+7x* + 7x% +5x -3

Cdch 2 : S&p xép cdc hang tir dong dang cua P(x) va Q(x) & cing mt cot rdi thuc hién phép
trir nhu sau :

T e

P(x)=—4x*  +9x’ +%

4 Q(x)= 3x*-7x3+2x*-5x +%

P(x)-Q(x) =-7x*+7x* +7x® +5x -3




B THU TAI BAN
Tinh M — N biét : M=12x*-7x-8x+6

N =5x> -16x*-13.

. NGHIEM CUA DA THUC MOT BIEN

¢ Nghiém ciia da thic

¢ Vidu

a) Pa thire P (x) = 3x — 1 ¢6 nghiém la x=-§ vi PGJ=3.%—1=0.
b) Pa thirc Q(x)=x* —4x+3 ¢6 c4c nghi¢m 1a x =1 vax =3 vi Q(1)=Q(3)=0.

¢) Pa thirc R (x)=x+2 khong cé nghiém vi ta ludn c6 R(x)=x>+22>2>0 véi moi gid
tri cua x.
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Chiy :
~ Mot da thirc (khéac da thirc khong) c6 thé c6 mot nghiém, hai nghiém, ... hodc khéng co
nghi¢m (v6 nghi¢m).

— Nguoi ta chimg minh dugc ring mét da thirc (khc da thirc khong) c6 s6 nghiém khéng
vuot qua bac cua da thirc do.

Nhur vy, ¢6 thé hiéu ring, da thirc bac nhit chi c6 mot nghiém ; da thirc bic hai c6 khéng
qua hai nghiém, ...

THU TAI BAN
C6 phai x = + 2 1a cdc nghi¢m cua da thirc A(x) = x* + 4 hay khong ? Vi sao ?

BAN NAO DUNG ? _
BenAnnéirgng“x=2véx=—21&hainghjémcﬁadath&cB(x)=x’—4vﬁchicédathl'rc
B(x) vira néu nhan hai nghiém la x =2 va x = -2".

Ban Binh néi y kién cuia An 1a sai.

Theo em, ban nao ding ? Vi sao ?




BAI TAP )

Pa thirc
1. Tim bac ctia mdi da thirc sau :

a) M =3x* —4xy® +12x%y-1.

b) N =7x2y? —4x’y+9y* + 7x’y +13.

(3]

Cho da thirc
A =§x2y2 -%xyz +3){23,«r2 +7yzx -14.

a) Hay thu gon da thirc A.
b) Tim béc cua A.

3. Chodathitc B=5x"—4x+2x’>-3x+1.
Hay thu gon rdi tinh gia trj cua da thic B
tai x =-3.

4. Cho da thirc

P =-7xy* +5xy+3xy2 -xy+8.

Hiy thu gon rdi tinh gid tri cua da thic P

taix=2vay=-1,

Mot canh cira s6 bing gb véi kich thwdc

la 2x va 3y. Bén trong canh cira, ngudi ta

ghn hai tim kinh. TAm kinh thir nhét c6
kich thude 1a (x + 1) va (x + 1) va thm
kinh thir hai c6 kich thude 1a (x + 1) va

(2y) (xem hinh vé&).

x+1

2y

N
H

-

3y

Hay viét biéu thirc dai s6 biéu thi dién

tich phén gb ciia cénh cira.

Biéu thirc ay c6 phai 1a mot da thirc khong ?
6. Biéu thic 2x%y —2x\[y +xy—10

¢ duge goi l1a da thie khong ?

7. Biéu thirc 5xy° —4y.——— x>y +2

X+2
c6 dugce goi 1a da thirc khéng ?

Cong, trir da thic
8. Cho M=5x*-8x’y—2y+3 va
N =3y +5x’y+13. Tinh tdng cia M va N.

9. Cho A =-2xyz+4x>-8y+3 va
B=2xyz-9y+7x+11.
Tinh A+BvaA-B.

10. Tim da thirc P, biét réng :

x? —yz +4xy+P=§x2 -6xy—3y2 +2x+3.
I1. Tim da thirc Q, biét rang :

Q—(2x* -3x%y? + 5xy—4x +2)

=2xy? +5x - Ty -x"y.

12. Tinh tong cua hai da thirc sau :

M =2x%-3xy? +3x’y-3y+2

N =4x%y? - 2xy* +3x%y —4x + 2y.
13. Cho da thirc :

P =3xy’ —4x%y? + 2x%y - 2xy +9.

Tinh gidtricuaPtaix=—2vay=3.

14. Viét mét da thirc bac bdn véi hai bién s6
X, ¥ va c¢b6 nam hang tir.

I5. Cho P =6x7y—4xy+9x* —Ty+1

va Q=-3xy-8y’x-Sy+x—11.



a) Tim da thirc R, biét ring R —Q = P.
b) Tim da thirc M, biét ring P+ M = Q.

16. Trong manh dét hinh chir nhét c6 do dai
cac canh la x (em) va y (cm), nguoi ta
dao mot cai giéng hinh tron ¢ ban kinh 1a
r (cm). Tinh dién tich S con lai cia manh
dit theo x, y va r. Dién tich S cé phai la
mgot da thirc khong ?

Pa thirc mjt bién

17. Cho da thirc
P(x)=5x-7x* +8x® -2x? —4x>
+6x* —9x+6.

a) Hay thu gon va sip xép cic hang tir ciia
P(x) theo luy thira giam dan cia bién.

b) Néu cac hé s6 cua P(x).

18. Cho da thirc
Q(x) =-5x> +4x> -8x* -12x* -9x* + 7.
a) Hay thu gon va sip xép cic hang tir ciia
Q(x) theo lu¥ thira ting dan cua bién.

b) Néu cac hé sd cua Q(x).

19. Hay viét mdt da thirc mot bién c6 ba hang
tir v&i hé s6 cao nhat la —8 va hé sé tu do
1as.

20. Cho da thirc M(x)=x*-8x"+16. Tinh
gia tri ctia da thirc tai x =2 va tai x =—1.

21. Cho da thitc P(x) =6x -1 thi P(x) c6 bac
la:

a) 6; b)1; c)-1.

22. Cho da thtc Q(x)=5x—-4+3x’ thi
Q(x) co béc la :
a)s; b)3; c} 2.

23. Cho da thirc M(x)=3x>+8x>-3x+11
thi M(x) c6 hé s6 cao nhit la :
a) 11; b)3: c) 8.

Cong, trir da thirc mt bién

24. Cho hai da thuc
M(x)=x>+7x*-2x-10
va N(x)=3x+4x*-2x* +7.
Hay tinh M(x) + N(x) va M(x) — N(x).

]
Iy

. Cho da thirc P(x)=-4x +5x>-3x-2.
Tim da thirc Q(x) sao cho
Q(x)-P(x) =2x+x* -3x* -4,

26. Cho da thic
M(x)=-2x* +4x? - 5x +% .
Tim da thirc N(x) sao cho
M(x)+N(x)=7-12x +x> - x*.

27. Cho da thirc P(x) =4x 232 3341,
Hiy vi'ét P(x) thanh tong Scﬁa hai da thirc
mat bién bac bon.

28. Cho da thirc M(x) =6 +4x —9x* +5x°.
Haly viét M(x) thanh higu cua hai da thirc
mdt bién bac bon.

29. Cho cac da thirc
P(x)=3x" —4x +1;
Q(x)=5x>-2x-4;
R(x)=2x-7x*+3.

Hay tinh P(x) + Q(x) + R(x)
va P(x) — Q(x) — R(x).




30. Cho céc da thirc
M(x) = 4x -9x* +2x%;
N(x)=5+2x>-8x+x*.
a) Hay sip xép cac hang tir cia mdi da
thire theo luy thira ting cua bién.
b) Hay tinh M(x) + N(x) va M(x) — N(x).
31. Cho cic da thirc
P(x)=3-2x"-5x% +8x*;
Q(x)=3x* —4x+7x* +1.

Hay tinh Q(x) — P(x) ; P(x) — Q(x) va dwa
ra nhén xét vé cac hé sb cia hai da thic
vira tim.

32. Cho hai duéng tron déng tdm c6 ban kinh
lan lugt 14 x (cm) va 2x +1 (cm).Tinh dién
tich hinh vanh khén tao bai hai dudng
tron néi trén.

Nghiém cua da thic

13. Cho da thirc P(x)=2x+%. Tinh P(%)
va P(%IJ Hay néu nhén xét ctia em.
34.Cho da thic P(x)=x>-5x+6.

Hoi x =2, x =3 c6 phai la nghiém cua da
thire P(x) khong ?

45. Hay néu hai da thirc khac nhau cing co6
nghiém la x =- 2.

36.

38.

39

40.

Hay chimg t6 da thirc P(x) =2x" +x” +1
khong cé nghiém.

. Pa thic Q (x) = x* + 4x? c6 nghiém la :

a)x=2, b)x=-2; c)x=0.

Tim nghiém cta da thirc P(x) = 2x + 4.

. Tim nghiém cua da thirc Q(y) = y* - 9.

Tir mot tim bia hinh chir nhat c6 dj dai

cac canh 1a 4 cm va 6 cm, ngudi ta cit bo

bén hinh vudng c6 do dai canh 1a x (cm)

nim & bdn géc cua tdm bia (xem hinh

v&) 1di xép thanh mét hinh hép chir nhat

khong c6 nip.

a) Tinh thé tich V cua hinh hdp chir nhat

n6i trén theo bién x.

b) Tinh gia tri cia V tai x = 1.

¢) Hay tim mét gié tri cua x thoa
V(x)-8 =0.




[

ON TAP CHUGNG 4

Hay viét biéu thirc dai s6 biéu thi hiéu
binh phuong cua x va y.

Tim d¢ dai quang duong s theo cong thirc
s = v.t biet v = 30 km/h va t = 2h30°.

Hay viét mot don thirc hai bién x, y va co
hé sb 1a -3.

Thé nao 14 hai don thirc dong dang. Cho
hai don thirc A=3 va B="7. Hoi A va B ¢6
phai 1a hai don thirc dong dang khong ?

Hay viét mdt da thirc bic 5 c6 ba hang tir,
hé s6 tir do bang 0.

Tim hai da thirc bic 4 sao cho tong ciia
chiing 14 mot da thirc bac 3, da thirc téng
¢6 hé s6 tw do bang —1 va hé sd cua béc
cao nhét bing 1.

Hay viét mot da thirc mot bién, bac 3 thoa
man diéu kién 14 tit ca cac hé sé khac 0.

Viét da thirc mot bién c6 hai nghiém
lalva2.

Tim gia tri cua da thirc
P=2xy + 4x’y — 3x
taix=1vay=2.

10. Sip xép da thirc A(x) = -1 + x* — x2 + 3x°
theo luy thira giam dan cia bién va chi ra
hé sb ty do cua da thirc nay.

11. Cho da thirc P(x) = x* — x* + x> — x. S6 ndo

12.

13

14.

IS

16.

17.

I8.

19.

trong ba s6 —1; 1; 2 1a nghiém cta P(x) ?
Tim nghi¢ém cua da thiac P(x)=4x— 1.

. Tim nghiém cua da thirc Q(y) = 16 — y™.

Cho da thire P(x) = 2x° — 4x + 1. Hay tim
da thirc Q(x) sao cho

P(x) + Q)= 3x*-T7x +4.

. Hay dién don thire thich hgp vao 6 trong :

a)| 3xy || . || 2x® || =]|| 6%

b)| 4x’y —2xyz| | =

Chimg t6 da thitc M = 4x? + |1 khong c6
nghié¢m.

Tim m d¢ f(x) = (m — 1)x? - 3x + 2 c6 mét
nghiém x = 1.

Cho da thuc f(x) = ax® + bx>— bx + a,
Tim a, b biét f(1) = 2, f(-1) = 4.

Cho da thire fix) = ax® + bx+c.

a) Tinh f(0), (1), f(-1).

b) Chirng to ring :

Néu f(2)=5thida+2b+c—-5=0.







QUAN HE GIUA CAC YEU
TRONG TAM GIAC —
CAC PUONG PONG QUY
CUA TAM GIAC

Ham Hai Van (dai 6280 m) 1a ham duong bo dai nhat
Nam A, xuyén qua déo Hai Van (dai 21 000 m), git
ngan dang ké khoang cach ndi lién tinh Thira Thién
vai thanh phé Da Nang, mién Trung Viét Nam.



QUAN HE GIUA CAC YEUTO
TRONG TAM GIAC SR

Quan hé gitra goéc va canh trong mot tam giac

Quan hé gitra dwong vuong géc va dudng xién,
dudng xién va hmh chiéu

Quan hé gira ba canh-cua mot tam giac.
Bat ddng thirc tam giac

rat Trong mét trdn thi ddu béng dd, cdc cdu thit bén bi thdi phat thudng lap hang rao dé khép kin goc sit thing
Hué ctia cdu thi d6i ban (géc mau vang). Khi do, thit mon chi cdn di chuyén mot doan ngan hon
chiéu ngang khung thanh dé xit If dudng bong sit thang cia cdu thit doi ban. Vi vay, trong bong dd hién dai,
cdc cdu thii sit phat thudng lua chon cdch dd vong cau viot qua hang rao (danh ddu do).
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QUAN HE GIUA GOC VA CANH TRONG MOT TAM GIAC

¢ Gobc ddi dién véi canh I6n hon

{ Host dong €1

QuansattamgchBC{rhmhbénvidienvéo
chd trong :

Goc dbi dién véi canh AB Ia
Goc ddi dign véicanh AC1a: ...... ,
Goéc doi dién voicanh BCla: ...... ey

H&ydﬁngthuécthangvamuécdogécdedodqdmcaccmvaséaocécgéc
cﬁatamglacABCahinhl Saudésﬁpxepthututt‘rbédénléndédélcuaba
canh va s6 do ctia ba goc. Rutrak&tiuﬂngi?

ChotamgicABC(hth)vélgﬁthlétvékét
luﬁnnhusau :

Tam gidc ABC
2 i
AC > AB

'__KL|B>C - s Hink2

V& tia phén glécAMcuagécA(Mthu@cBC) Trén tia AC, iﬁydlémlsaﬁcho

'AI=AB. Vi AC > AB nén diém I nim giira A va C.

Hay dién vao chd tréng cho thich hop :
Xét céc tam giac ABM va AIM, ta c6 :

:Vayﬁm_ﬁé@.u.a«.;...... e m_giﬁc'...-..--..,-(. (..'T:'...."._'-....-.I..'.".......--._.-a.-.-...'.\.._'..-'-'._-;.-;:'-}i:.:..a.n'
= 8OC .o = GOCAIM. : M o

' Magmmmgécngomcﬁamgmcmcnengécm..'.,.géw.

= gécB ... goe C.




B THU TAI BAN

[ Hoat dong 4 4) Thang xép 13 mot logi thang durge ghép tir hai

Hoat &ong

1. Hiy sip xép theo thir ty tir bé dén 16m s6 do ciia ba goc A, B va C trong tam giac ABC véi
AB <AC <BC.

2. Cho tam giac ABC ¢6 AB =3 cm, AC =4 cm, BC = 5 cm. Em hay cho biét goc nao cua
tam gidc ABC c6 sb do 16m nhét.

BAN NAO DUNG ?

Ban Phuong Linh cho ring :

“Khi biét 6 dai ba canh clia tam gidc, ta c6 thé biét ngay goc nao 16n nhét, goc nao nhé nhat
ma khong cén v& hinh”,

Ban Long cho ring :

“Khi biét d6 dai ba canh cia mét tam gidc, ta phai v& hinh, xac dinh goc déi dién véi canh
twong (mg roi mdi c6 thé biét duge goc nao 16n nhit, goc ndo nhé nhat”.

Y kién ctia em thé nao ?

¢ Canh d6i dién véi géc lén hon

thang don. Em hiy quan sat thang xép & hinh 3
va cho biét khoang cach giita hai chan thang s&
thay ddi thé nao khi ta thay ddi s6 do cua goc
& dinh thang.

Hinh 3

s) Quan sat hinh 4 va cho biét khodng céch tir dinh
can ciu dén mit dit s& thay d6i nhu thé nao néu
gbc mé cuia cin cdu cang lém.

Hinh 4




Quan sat hinh 5 vé,:cho biét khoang cach giira
hai diu compa s& nhu thé ndo néu goc hop b
hai canh ciia compa thay ddi.

{Hoat dong &5 ) Hﬁyu&&JuqngrélsapxépbagbcA,B Cﬁr
hinh 6 theo thir tu ting dan vé d¢ 16n. Sau do,
ciing udc lugng dé sip xép ba canh AB,ACva
BC theo thir tu ting dan vé 49 dai. Tir d6, duara
két luan vé mdi quan hé gitra do dai ba canh véi
séaobagécmngcungmmzamgﬁcr%mé:-
dlr&danggﬁtbz&,kétlu&n
Kémngmemmkétmuenbmmhmg-_.—, e
thuée thing va thuée do goc dé do do dai ba
canh va sé do ba géc ciia tam gidc ABC trong
hinh 6.

Dinh Ii 2

Vi du : Trong tam giac ABC & hinh 6, vi géc C 16n hon géc B nén canh AB > AC.

ﬁ THU TAI BAN

1. Cho tam gidc DEF c6 goc F 1a goc ti. Theo em, canh nao 1a canh cé d¢ dai 1on nhét trong
ba canh ?
2. Cho tam giac ABC vuoéng tai A. Theo em, canh nao la canh c6 d¢ dai lon nhat trong ba canh ?

Nhin xét :
a) Pinh 1i 2 1a dinh li dao cua dinh Ii 1. Tir d6, trong tam giac ABC, ta ¢é :
AB>AC < gbéc C> goc B.

b) Trong tam gidc ti (hodc tam gidc vudng), goc tu (hodc géc vuodng) 1a goc lon nhét nén canh
d6i dién voi goc ti (hodc goc vudng) 1a canh 1én nhat.




¢ Hai ding

Hai dang 1a mét ngon thap duworc thiét ké dé chiéu sang ngoai bién bang mot hé théng dén va théu
kinh vé&i muc dich hé tro cho cac hoa tiéu dinh hwéng va tim dwong trén bién. Ludng anh sang
cua ngon hai dang tao thanh mét day sang hinh tam gidc that dai, that sang dé huéng dan cac
tau ra, vao bo bién duoc an toan.

Doc subt her bién Viét Nam cling ¢6 rat nhidu ngon hai dang, trong dé ndi bat 1a ngon Hai ding
Ké Ga (hoac Khe Ga) tinh Binh Thuén. Day |a mdt ngon thap cao thap dén dung cho tau thuyén
di lai trong khu vire, va da dugc sach Ki luc Viét Nam xéc nhan |a ngon hai déng cao nhat va cb
xwa nhét Viét Nam. Hién nay, ddo Ké Ga véi ngon hai dang da tré thanh diém du lich hap dan véi
du khach. Ngoai ra, ngon hai dang K& Ga con 1a mét di tich kién tric déc déo.
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QUAN HE GIUA DUONG VUONG GOC VA DUONG XIEN,
PUONG XIEN VA HINH CHIEU

(nguén : www finegardening.com)

Anh ndng mat tréi, than edy va béng cdy cho ta hinh dnh cia dwong xién,
dwong vuéng goc va hinh chiéu.

¢ Khai niém dudng vudng géc, dudng xién, hinh chiéu clia dudng xién

H B
Hinh 7
Hinh v& trén c6 doan thiang AB la hinh anh cia tay cau, doan thing AH 1a hinh anh cta soi cap
(tir dinh tay cAu dén mit dat), duong thang d 1a hinh anh mit dat.
— Poan thing AH goi l4 dogn vuéng géc hay duomg vuéng géc ké tir diém A dén duong thing d;
diém H goi 1a chdn ciia duomg vuéng goc hay hinh chiéu cia diém A trén dudng thang d.
— Poan thing AB goi 1a mjt dwong xién ké tir diém A dén duong thing d.
— Poan thing HB goi 13 hinh chiéu cta dudmg xién AB trén d.
(AH con goi 1a khoang céch tir diém A dén dudng thing d).




Q THU TAI BAN
Cho diém A khéng thudc dudng thing d nhu hinh vé.
Hiy ding éke dé v& va tim hinh chiéu ciia diém A trén
dudmg thing d. V& hai duong xién tir diém A dén d. Tim
hinh chiéu cua hai duong xién nay trén d. Tir diém A d
c6 thé ké dugc bao nhiéu dudng vudng goc dén dudmg
thing d ?

¢ Quan hé giita dudng vudng goc va dudng xién

Dinh Ii 1

Dé dai duwong vuéng géc AH duge goi la khodng cdch tir diém A dén dwomg thing d.

o s s S




B THU TAI BAN

Cho tam giac ABC nhon. Tim mét diém M trén canh BC sao cho do dai doan thing AM la
ngén nhat.

=

¢ Cacdudng xién va hinh chiéu clia ching

S g il

Mot ngudi méi hoc boi, dé nang din khodng cich boi, anh ta nén chon céc dudng boi theo thir
tr nao trong cac duong AB, AC, AD nhur hinh trén ?




¢ Lam quen vdi éke

Trong cudc séng, ching ta thudng st dung nhiéu loai thuwéc dé do dac nhw thwdc do géc, thude
do chiéu dai, thuéc do dwéng kinh 18, thwéc day ... nhdm phyc vy cho cac nhu ciu khac nhau
clia con ngwdi. Chang han, the moc thi sir dung thudc dwec lam béng day hodc thuwdc cudn kéo
dugc, the may st dung thwée dwoce lam bang gd hodc béng day... Con trong trwdng hoc, hoc
sinh thuéng st dung thude théng (ding dé do va vé céac doan thang), thwéc do goc (con goi 1a
thuwée do d6, dung dé do va vé cac géc) va éke (dung @& do hodc vé céc goc dac biét).

Eke 1& mét loai thuéc c6 hinh dang 1a mét tam giac viidng c6 mét géc béng 30° va mét géc bang
60 (cling cé éke voi sb do hai goc cling béng 45°) thwérng dung dé nhan biét hodc dyng céc goc
¢6 s6 do 30°, 60° (hodc 45°).
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QUAN HE GIUA BA CANH CUA MOT TAM GIAC.
BAT DANG THUC TAM GIAC

¢ Bat dang thic tam giac

U A R b [ e i s
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Dinh li

Xét mot tam gidc ABC bit ki, ta déu c6 céc bét ding thirc sau :
AB+AC>BC;
AB+BC>AC;
AC+BC > AB.
C&ﬁﬂ&ﬁg%&ﬂﬁdﬁmgﬁﬁa&hﬁﬁﬁuhkaﬂh:




B THU TAI BAN

1. Cho tam giac ABC can c6 s6 do nhur sau :
AB =7 cm, AC = 4 cm. Tinh 4§ dai canh BC.

2. Tinh chu vi cuia tam gi4c cin ABC biét :
AB=10cm,AC=4 cm.

4 Hé qua cha bat ding thic tam giac

Nhan xét

Tir dinh 1i va hé qua vé bit ding thirc tam gi4c, quan hé giira céc canh trong tam gidc con c6
thé phat biéu gop lai nhur sau :
Trong mét tam gide, @ dai mot canh bao gié ciing Iém hon hiéu va nhé hon tong cac do dai
cua hai canh con lai.
Chiéng han, trong tam gidc ABC, véi canh AB ta c6 :
AC-BC <AB<AC +BC
hay BC - AC <AB <AC + BC

Q THU TAI BAN
Cho ba doan thing MN = 2 cm, NP = 6 cm, MP = 3 cm. Theo em, ba doan thing trén c6 thé
tao thanh mét tam gidc khong ?
Luru ¥ : Khi xét d6 dai ba doan thing c6 thoa man bat ding thirc tam gi4c hay khong, ta chi
can so sanh d¢ dai I6m nhat véi tong cuia hai 46 dai con lai, hodc so sanh @9 dai nho nhat véi
hiéu hai d6 dai con lai.

Chuy
Khong phai ba d¢ dai nao ciing la dé dai ba canh cua mot tam giac.
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% H. NHON TRACH VUNG TAU

Buong cao tée TP. HS Chi Minh — Long Thanh — Dau Giay thude tuyén duong cao téc Béc — Nam
Viét Nam. Purong cao tbe nay néi TP. HS Chi Minh véi Bdng Nai, c6 diém diu tuyén 13 nat giao
théng Cat Lai, Quan 2, TP. Hb Chi Minh va diém cuéi Ia nit giao théng DAu Giay, huyén Théng
Nhét, tinh Bdng Nai.

Dy an duéng cao tée dwoc khdi cong xay dung vao ngay 3/10/2009 véi quy md 4 - 8 lan xe
trén tdng chiéu dai 55,7 km. Trong d6, giai doan mét chi xay dng 4 lan xe trén toan tuyén. Ngay
8/2/2015, tuyén cao toc TP. H5 Chi Minh — Long Thanh — D4u Gidy dwoc khanh thanh va dua
vao str dung.




Nhu vay, tir TP. H& Chi Minh di nut giao théng DAu Giay rat ngdn dugc 20 km, chi con 1 gio' ;
di huyén Long Thanh (Bdng Nai) con 20 phdt va di Viing Tau con 1 gior 20 phat, giam dwoc tir
20% dén 30% chi phi van tai.

THU GIAN
Luwra chon ciia nguoi li tau

Hinh trén 12 mot chiéc tau & vi tri A dua khach sang song. C la vi tri b song bén nay ma tau sé
cép bén. Mili tén mau do cho biét hudng dfmg song dang chay. Dé dua khach dén duoc vi tri
C, ngudi lai tau s€ khong dua tau di thang dén vi tri C ma 14i sang vi tri B, ri tha troi tau cap
bén & vi tri C. Theo em tai sao ngudi lai tau lai chon di dudng vong nhu vay ?

Nhu vay, trong thue té, 6 phai lic nio ta ciing chon doan dudng ngdn nhat dé di chuyén khong ?
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Quan h¢ giira géc va canh trong mgt
tam giac

a) Cho AABC c6 AB=4c¢m,BC=7cm,
AC = 6 cm. So sanh céc goc cia AABC.

-~

b) Cho AABC ¢6 A=50°, C=50°. So
sanh cac canh cia AABC .

Cho AABC cb A =100°, B=40°.

a) Tim canh 16n nhat cia AABC

b) Tam giac ABC la tam gi4c gi ? Vi sao ?

Cho AABC vudng tai A c6 B> 45°.

a) So sanh cac canh cia AABC.

b) Liy diém K bét ki thuéc doan thing
AC. So sanh d¢ dai cac canh BK, BC.

AABC vuodng tai A, tia phén giac cua ﬁ
cat AC & D. So sanh d¢ dai AD va DC.

Cho AABC nhon (AB < AC). Tia phan
gide cia BAC cét BC & D. Trén tia AC
liy diém E sao cho AE = AB.

a) Ching minh : DEC > ADB.

b) So sanh d¢ dai BD va DC.

Cho AABC vudng tai B c6 M la trung
diém cua BC. So sanh BAM va MAC.

Cho AABC cin tai A c6 BAC=40°.
So sdnh cédc canh cua AABC .

Cho AABC vuéng tai A, biét AB = 10 cm,
AC = 24 cm. So sanh cac goc cua tam
gidc ABC.

Cho tam giac ABC c6 géc B 16n hon goéc
C, hai tia phan giac cua goc B va goc C
cét nhau tai I. So sédnh IB va IC.

10. Cho AABC ¢6 AB=5c¢m, AC =12 cm,
BC=13cm.

a) So sanh cac goc cua AABC .
b) Hoi AABC la tam giac gi ? Visao ?

—

11. Cho AABC can tai A c6 BAC<60°.
a) Ching minh : ABC > 60°.
b) Chirng minh : AB > BC va AC > BC.

Quan hé giira dudmg vudng goc va
dwing xién, dwdng xién va hinh chiéu

12, Cho hinh vé sau :

A

\\

-

B 54 D

So sanh d¢ dai AB, AC, AD.

I 3. Cho hinh vé sau :
B

-
A M C

Hiy chimg minh ring :
a) BM <BC.
b) MN < BC.

14. Chimg minh ring trong mdt tam giéc
vudng, canh 16n nhét 1a canh huyén.




15.

16.

Cho tam giac ABC cén tai A, ké AH vuéng
goc voi BC (H thuoe BC), ldy diém M
nim gitra A va H.

a) Chimg minh BH = HC.

b) Chirng minh MB = MC.

¢) Chimg minh MC <AC.

Ching minh rang trong mot tam gidc can,
d6 dai doan thang ndi dinh véi mot diém
bat ki cua canh day thi luén nho hon hoac
bing do dai cua canh bén.

17, Cho tam giac DEF. [ la trung diém cua EF.

Ke EH vuong goc voi DI tai H, FK vuéng
goc voi DI tai K.

a) Chimg minh IH = IK.

b) Chimg minh DE + DF > DH + DK.
¢) Chimg minh DH + DK = 2DL

d) Chirng minh DE + DF > 2DL

1%, Cho hinh vé sau co AB < AC.

A

-

a) So sanh HB va HC.
b) So sanh IB va IC.

B S G ke

Cho tam giac ABC nhon c6 AB <AC, ké
AH vudng goc voi BC (H thuge BC). Goi
M Ia diém ndm giira A va H, tia BM ciit
ACaD.

a) Chimg minh BM < CM.

b) Chimg minh DM < DH.

Quan hé giira ba canh caa mét tam
gific. Bt di’ing thirc trong tam gidc

20). Trong céc bd ba doan thang dudi diy, bé ba

nao 1a do dai ba canh cua mat tam giac ?
a)4cm, Scm, 7 cm.
b)2 cm. 4 cm, 6 cm.

¢)3cm, 4 cm, 8 cm.

21. Cho tam giac ABC c¢6 BC = 1 cm.

AB = 4 ¢cm. Tim d¢ dai canh AC, biét
ring d¢ dai nay la mét sé nguyén. Tam
giac ABC la tam giac gi ?

22. Cho tam giac ABC c6 M l1a mét diém nim

bén trong tam giac. Goi I 1a giao diém cua
duong thang BM va canh AC,

a) So sanh MA vaéi M1 ~ [A, tir 46 chung
minh MA + MB <IB + IA.

b) So sanh IB vai IC + CB, tir d6 chirng
minh IB + IA < CA + CB.

¢) Chirng minh : MA + MB < CA + CB.
d) So sanh :
MA + MB +MC va AB + AC = BC.

23. Tim chu vi ciia tam gidgc ABC can, biét

do dai hai canh cua no la AB = 5 cm,
AC = 12 cm. Hay cho biét tam giac ABC
can tai dinh nao ?

Cho tam gidc ABC cin tai A, lay diém D

trén doan thang AB, qua D vé DE song
song voi BC (E thuge AC).
a) Tam gidc ADE la tam giac gi ? Visao ?
b) Goi O 1a giao diém cua BE va CD.
Chirng minh

OB +0OC + OD + OE > DE + BC.
¢) Chirng minh 2BE > DE + BC.
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26.

29

30.

p—

Quan h¢ giira géc va canh trong mjt
tam giac

5. So sanh cdc goc ciia tam gidc ABC, biét :

a) Tam giac ABC vuéng tai Aco AB=3 cm,
BC =5 cm.
b) Tam gidc ABC c6 AB =BC > AC.

So sanh cac canh ctia tam gi4c DEF, biét ;

a) Tam gidc DEF can tai D va E = 45°.
b) Géc ngoai tai dinh D bing 120°,

F = 54°,

¢) Sé do cac goc D, E, F ciia tam gide lan
legt ti 1€ véi 2, 3, 4.

. Géc 0 ddy cua tam giac cdn nhé hon 60°.

Hay cho biét canh day hay canh bén cua
tam giac cdn 1a 16n nhat, vi sao ?

8. Cho tam gidc ABC c6 goc A tii. Trén canh

AB lay diém D.
a) So sanh cac doan thing CA, CD va CB.

b) Trén canh AC lay diém E, so sanh DE
va BC.

. Tam gidc ABC cén tai A, trén canh BC liy

cac diém D, E sao cho BD = DE = EC.
Chimg minh rang trong ba goc BAD,
DAE, EAC thi goc DAE la goc I6m nhat.

Cho AABC nhon(AB<AC).Ké BD L AC
(DeAC) vi CE L AB (E e AB). Doan
thing BD cit CE tai L.

a) So sénh ABD va ACE.

b) Chirmg minh IB < IC.
¢) Chirng minh CE > BD.

33.

Quan hé giira duwdng vudng goc va dudng
xién, dwomng xién va hinh chiéu

. Cho tam giac ABC nhon c6 AB < AC, ké

AH vudng géc voi BC tai H.
a) So sanh AC va AH.
b) So sanh AB va AH.
¢) So sanh BH va HC.

2. Cho tam gidc ABC vudng can tai A, biét

khoang c4ch tir A dén BC bang Scm. Tinh
d6 dai AB.

Cho tam giac ABC déu, ké AH vudng goc
véi BC tai H. Chimg minh d¢ dai duong
xién AC bing hai l4n hinh chiéu ctia AC
1én dudng thing BC.

34. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 M Ia trung

35.

36.

diém ciia AC. Goi E va F 1an luot 14 hinh
chiéu ké tir A va C dén dudmg thing BM.

BE + BF
_——c

Ching minh: AB < BC.

Cho tam gidac ABC vudng tai A c6 dudmg
phén gidc BD. Ké DH vudng goc véi BC
tai H.

a) So sanh DA va DH.

b) Chirng minh DA < DC.

¢) Lay diém E trén tia d6i cua tia AC sao
cho tam giac BED cén tai B. So sanh BE
va BC.

Cho tam giac ABC vuong tai A, BD Ia
phén giac cua géc ABC (D thude AC).
Trén nira mat phing b AC khong chira
diém B, qua diém C v& tia Cx vudng goc
v6i CA va cat tia BD tai E. Chimg minh
chu vi tam giac ADB nh6 hon chu vi tam
giac CDE.




Quan hé gira ba canh cia mdt tam
gidic. Bit diing thirc trong tam gidc

17. Tinh chu vi tam gidc can ABC, biét :

a)AB=5cm,AC=12cm.
b)AB=7cm, AC=13cm.

38. Cho tam giac ABC c6 M thugc tia phan

gidc ngoai ciia goc C. Trén tia ddi cua tia
CA lay diém I sao cho CI = CB.
a) So sanh MI véi MB.

b) Chirng minh: MA + MB > AC + BC.

39. Cho tam giac ABC c6 diém D nam giita

BvacC.
Chirmg minh :

AB+AC~BC< {AB+AC+BC

AD

40,

41

Cho tam gidc ABC ¢6 diém M nidm bén
trong tam gidc.

Chirng minh :

MA +MB + MC > 2B HACERES

- Cho hai diém A va B nam vé hai phia cia

duong thing d. Tim diém C thudc duong
thing d sao cho AC + CB 12 nhé nhét.

. Trén ban d6 clia mét tinh, nguoi ta dinh

ddu ba khu vyre A, B, C 1a ba dinh ctia mot
tam gidc, biét khoang cach AC = 30 km,
AB =90 km.

a) Néu dat & khu vire C may phat song
truyén thanh c6 ban kinh hoat dong
60 km thi tai khu vuc B ¢6 nhan duogc tin
hiéu khong ? Vi sao ?

b) Ciing cau hoi nhu trén vl may phat
song c6 ban kinh hoat dong 120 km.




CACDUONGDPONGQUY
CUA TAM GIAC T

Tinh chét ba dudng trung tuyén cuia tam giac

Tinh chat tia phan giac cua moét goéc

Tinh chét ba duong phan giac clia tam giéc

Tmh chéat dwo’ng trung trc cia mot doan thang

Tinh chét ba dw(‘.rng trung tric clia tam giac

Tinh chat ba dwdng cao clia tam giac

e

Dién gi6 Bac Liéu la mét du dn xdy dung nha mdy sdn xudt dién ding nang luong gid,
st dung cong nghé sach nham cdt gidm khi thdi nha kinh, gidm 6 nhiém khong khi
giup cdi thién moéi trudng mot cdch bén viing.

Cdc tudc bin gi6 cho ta hinh dnh ciia cdc dudng thang déng quy trong tam gidc.



' TINH CHAT BA PUONG TRUNG TUYEN CUA TAM GIAC

¢ Dudng trung tuyén clia tam giac
(" Host dong 1) V& tam gide ABC, xéc dinh trung diém D ciia canh BC.

. Nbi dinh A véi diém D. Doan thing AD dugc goi 1a dwong trung tuyén cia tam
gidc ABC.
A
Hinh 11
Trén hinh 11, em hay v& tiép cc duong trung tuyén cia tam gidc ABC tir cic
dinh con lai va cho biét mi tam gidc c6 may dudng trung tuyén.
O hinh 11, doan thing AD dugc goi 12 dwong trung tuyén xuit phét tir dinh A hodc ung vai
canh BC cua tam gidc ABC. Déi khi duong thiang AD ciing goi la dwong trung tuyén ciia
tam giac ABC.
Q THU TAI BAN
§ 1. V& dudmg trung tuyén DH ciia tam gigc DEF (hinh 12).
V& duong trung tuyén MK cuia tam giac vuéng MNP (hinh 13).
-
r F
NN
i’
E D M P
Hinh 12 Hinh 13

2. V& tam gi4c nhon EFG va tit ci cic duong trung tuyén cia nd.
Chit y : M&i tam gidc c6 ba dudong trung tuyén.




L] -l.- .

4 Tinh chat ba duong trung tuyén trong tam gidc

Quan sat tam gidc trén high 14b, tréndédﬁvébadu&ngtrungtuyén C6 nhan xét gi vé vi tri

ctia ba dudng trung tuyén trong mot tam gidc ?

i
R P o £

Dinh li

TrmangécABC(hmhlG),cﬁedﬂéngﬁvng
tuyénAD BE, CF cing di qua diém G (hay con goi
la dong quy tai diém G). Diém G goi 14 trong tam
cua tam giac ABC.

Ta ¢6 - GA GB GC=2

: —
ey
[

DA EB FC 3

TP TN T e —




& THU TAI BAN

Hoat

O hinh 17, G 14 trong tdm cia tam giac ABC.
a) Cho biét AM = 12 m. Tinh AG va GM.
b) Cho biét GN = 2,5 m. Tinh CN.

BAN N AO DPUNG ?

O hinh 18, G 14 trong tdm cuia tam gidc AEF
véi dudmg trung tuyén AM.

Céc ban An, Binh, Chi lan luot dua ra céc
ti 1& giira cic doan thang MG, AM va AG
nhu sau ;

An noi ; G—:l

AM 3

Binh néi : 9-P‘—'I:l
AG 2

Chi noi : 46 =5
GM
Theo em, ban nao dua ra ti I¢ dung ?

¢ Ap dung vao tam giac can

= % lumgitcABCeintmiA o
s BMvaCN la hai duong trung

tuyén. . _
Hay do va so sénh BM va CN.

Hinh 17
A
AN
a'! ]\ \\\
B S
/ \

/ \“‘.\G 5.7
P T
E M F

Hinh 18




TAI BA

Cho tam gidc ABC cén tai A (hinh 20) c6 BE va CD 14 hai dudng

trung tuyén cit nhau tai F. Biét BE =9 cm.
Tinh d¢ dai doan thang DF.

¢ Khoang cach tir mét diém dén hai dudng thang

e D¢ dai duomg vudng goc AH keé tir diém A dén duong thing a goi 1a khoang céch tir diém A |

dén duong théng a (hinh 21a).

e Néu khoang céch tir diém A dén hai duong thang a. b bang nhau thi ta néi rang: Diém A cach

déu hai duong thang a, b (hinh 21b, 21¢).

|
|
|
1

A
2 A
a H b H
aj b)
Hinh 21

¢ Dinh li vé tinh chéat cac diém thudc tia phan giac

Hinh 20

B C

TINH CHAT TIA PHAN GIAC CUA MOT GOC

a H
)
A
b K
c) :




Tir mét diém M tuy ¥ trén Oz, gap MH vuéng géc véi hai canh tring nhau Ox.
Oy. D§ dai nép gip MH chinh la khoang cach tir diém M dén hai canh Ox. Oy
(hinh 23).

‘ Hinh 23
| Hay nhén xét vé cac khoang cach tir diém M dén hai canh Ox, Oy trong hinh trén.

Cho béi toéin (hinki'24) c6 gia thiét va két ludn nhu sau : o

| o | M thude tia phin gidc O cia goc xOy :
MA L Ox, MB L Oy : =
KL | MA=MB =
. T a Yy

Hay chirng minh bai toan trén. SRk 24
1 Dinh If thudn
| } : _'-: T ”_.'_‘ g ' BB L B e ) e e ke ‘n%: .44]
| & THU TAI BAN x

Quan sét hinh 25, biét Oz la tia phan gidc cua goc xOy.

Cho biét DA L Ox, DB LOy,DA=5cm,OD=a+ 1 (cm),
OB = a (cm). Hay tim gia trj cua a.

Hinh 25

TR 7 Cho mét diém M nim bén trong gbe xOy
sao cho khodng céch tir M dén hai canh Ox, Oy
bang nhau (hinh 26).
Hay so sanh goc AOM véi géc BOM.
' Em c6 rat ra két luan gi vé duong thing OM dbi
véi goe x0y ?




T ) g

Pinh li ddo
Diém ndm bén trong mot goc va cich déu hai canh ciia goc thi nam trén tia phan gidc ciia
goc do.

Xem hinh 26, diém M nim bén trong géc xOy ¢c6 MA L Ox, MB L Oy va MA =MB thi diém

M nam trén tia phéan gidc cia goc xOy. x
a i '/"/
BAN NAO DUNG ? Ei;-’/
: TN
L . = 3 e : z
Ql}an sat l}lnh 27, l.dan ciw r:?lflg V.l MB MC nén o \--’\M/J__,__ 4
diém M nam trén tia phén giac cta goc xAy. A P e
Minh cho riing chua du yéu t6 dé két luan diém M T s \C =
nim trén tia phan giac clia goc xAy. Em hdy giap ;
g R A i Hinh 27
hai ban ¢6 mot két ludn ding nhé !
X
Tir dinh li thudn va dinh li ddo, ta cé nhén xét : "‘-fi_f 8"
a h v A - - = ’ \ > L _/,,—l"-,_j x‘ \'\
qu op cac diem nam bén trong mgt goc va cach //,/ X A _\B \¢: %
déu hai canh cua goc la tia phan giac cua goc do. PR 3 7{
- b £
Y
Hinh 28

TINH CHAT BA PUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

¢ Dudng phan giac cua tam giac




J H G
a) b)
Hinh 31
a) O hinh 31a, hiy vé dudng phén gidc HN cia tam gidc HIJ.
b) O hinh 31b, hiy v& cic dudng phén gidc ciia tam gidc EFG.
Chit y : Moi tam gide c6 ba dwong phén gidc.

'
|
|
|
|




Pinh li thudn

£ THU TAI BAN
Quan sat hinh 33, chobléttmnglécMABcﬁntaJM MN

la tia phén giéc ciia goc AMB, '
Biét AB = 12 cm. Tinh AN.
A N 1.
& BAN NAO DONG? - ks
| O hinh 34, biét tam giac ABC can tai C, AM la duong c i
: trung tuyén. Ban Hai cho ring : “Vi tam gidc ABC can c6
§ AM la dutmg trung tuyén nén AM ciing Ia tia phan gidc
' cia goc A”. M
Ban Ha noi : “AM khong thé 14 phan gidc cia goc A”.
Theo em, ban ndo dung ? Tai sao ?
; A B
Dinh i déo Hinh 34 l

L 4 Tinh chat ba dudng phan giac clia tam giac

ot At g ST v

Binh li

SR e s il e A LU o
R e




Q THU TAI BAN z
Dya vao hinh 36, hay viét gia thiét, két luan va chimg minh N
dinh li theo ggi ¥ sau : f o
Goi I 13 giao diém cia hai dudmg phan gide xudt phat tir ,f-"; 202 =
dinh B va C cua tam giac ABC, ke IM L BC, IE | AB, EZ;\ e
IN L AC (xem hinh v&). / N \
-~ . '\\ L -
Hay chimg minh : Y S
y g B &'\ 2] S \
e [M=IN=IE. )

i

e Al 1 tia phdn gidc cta goc A. C
Hinh 36

TINH CHAT DUONG TRUNG TRUC CUA MOT POAN THANG

¢ Dinh li vé tinh chat cha cac diém thuéc duang trung truc

{ Hoat 4 ng

=
fg . 4’//’///1111:11 st Ty

- o ay
Hinh 37

4 '”.Casema@nu&:auangmmﬂéngnHoc:himﬂh(hinhsv)chommnh
~ inhduéng trung tryc ciia mot dogn thing. Diém A nim trén dudng trung tryc cia
doanth&agBC Emlﬁynhmx&mdl&ﬁtcécichd%uhmdﬁu@mﬂming
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a) b)
Hinh 38

Cit mot manh gidy trong dé c6 mot Gap manh gidy sao cho A tring voi
mép cat la dogn thing AB (hinh 38a).  B. Nép gap 1 Ckf{!h la duong trung
: truc ctia dogn thang AB (hinh 38b).

a) ; b)
Hinh 39

Tir mdt diém M tuy § tréh nép gip 1, gip doan thing MA (MB) duoc nép gap 2.
Do dai nép gip 2 chinh 12 khoang cich tir M dén hai diém A va B. Ta co,
MA = MB (hinh 39a, 39b).

Pinh li thuan

Piém m%m trén rrung triec cria mot doan !k&ng thi cach déu hai dau mit ciia doan rhéﬂg do.

GT D nim trén trung trye cia doan D| :
thang AB. i
KL ‘ DA =DB
PR 3 B
Hinh 40



THU TAI BAN
O hinh 41, biét A 14 dwong trung truc cta doan thing AB.
Piém M thudc duong A, MA=x+2, MB=7. Tinh x ?

Hoat dong
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|

XD

Vidu :

Trong hinh 44, vi DA = DB nén diém D s& ndm trén dudng D
trung tryc cua doan thang AB.

-

THU TAI BAN Hinh 44
Dién vao chd tréng dé hoan thanh phan chirmg minh dinh li ddo.

A 1D B
a) b)
Hinh 45
Chirng minh

Xét hai trudng hop :

* D € AB (hinh 45a) : Vi DA = DB (gt)

DB ctia doan thing AB, do @6 D thudc ......... .cccoers weneee. cua doan
thang AB.

D € AB (hinh 45b) : K¢ doan thang ndi D véi trung diém I ciia doan thing AB.

Ta c6 ADAI = ADBI (c.c.c).

Suy ra f] =

Mt khéc : T+ =180° (ccoerrrncenr)

175 | IR Wy S §

Viy ... la duong trung tryc cua doan thing AB. M

Tt dinh li thudn va dinh li dao, ta c6 nhan xét sau :

. ; - ks ! |
Tép hop céc diém cich déu hai mut cia mét doan thing o
la dwomg trung triec clia doan thang do. :

H

Ll
w

Hinh 46




¢ Ungdung

Chii y :

—Khivéhaicungh'bnu'én,taphéilﬁybénkinhldnhm l-AB thi hai cung tron d6 méi c6 hai
diém chung. 2

— Giao diém ciia dudng thing MN véi doan thing AB 1a trung diém cia doan thing AB nén
céch v trén ciing 12 cach dyng trung diém cua doan thing béng thuéc va compa.




' TINH CHAT BA DUONG TRUNG TRU'C CUA TAM GIAC

¢ Dudng trung truc cla tam giac

Hoat &ng 4 1) Cho tam giac ABC, em hdy ding thudc X
' ké va compa v& duong trung tryc Xy cua A
canh BC.
Trong hinh 48, xy 1a trung tryc ng véi canh BC cua
tam gidc ABC.
) ! ——
B I C
“
Y
Hinh 48

Trong mét tam gidc, dwong trung truec ciia moi canh goi la dwomg trung tryc clia tam gidce do.

Chiz y : Mbi tam giac c6 ba dudmg trung tryc.

X
. X
X A /
ﬁ \ R 5 I
C

B LN C B H Y T
y y y
: a) ) o
f { Hinh 49

Em c6 nhan xét gi khi quan st cic duéng trung tryc {mg véi canh BC trong tam
‘ giac nhon (hinh 48), tam gidc ti (hinh 49a), tam gic vuéng (hinh 49b) so véi
- dwdmg trung trye {mg vi canh BC cua tam gic can (hinh 49¢) ?

Tinh chét

} Trong mt tam gidc can, duwimg trung trie ciia canh diy dong thi 1 dieong trung tuyén img
v canh nay ol




a THU TAI BAN
Dura vao hinh 49c, hay ghi gia thiét, két luin va chimg minh tinh chat trén.
Pinh li

: va m m gﬁc, sau &é sir d:q;mg
W wng W“-‘ cﬁa ba canhfamgéc
(xem hinh 50).

Emhnqum?inhﬁnxmemba

Em hdy dién cdc ni dung thich hgp vao chd tréng dé thuc hanh chimg minh dinh li vé tinh
chat ba dwdng trung tryc cia tam giac.

Goi O la giao diém cua hai dwong trung tryc img véi canh AB, AC (hinh 51). Ta chimg minh
O ciing nim trén dudng trung truc img véi canh BC ciia tam gidc ABC va OA = OB = OC.

AABC

a la duong trung truc cua AB
b la duong trung truc ciia AC
ava b cit nhau tai O

GT

Hinh 51

Tacé: OA=....(viO nim trén dudng trung tryc a cia doan thing AB).
...... =0C (vi O nam trén dudng trung truc b cia doan thiang AC).
Seyoa: ok =..... E0A).




Do d6 diém ...... nim trén duong trung tryc cua canh ......
Vay ba duong trung tryc cua tam giac ABC cung di qua
diémOvataco:

Chit y :

— Vi giao diém O ciia ba dudng trung tryc ciia tam gidc
ABC céch déu ba dinh cia tam gidc d6 nén c6 mot

| dudng tron tim O di qua ba dinh A, B, C. . \—/
: — Ta goi dudng tron d6 13 dwong tron ngoai tiép tam s
giac ABC (hinh 52). Hinh 52

TINH CHAT BA PUONG CAO TRONG TAM GIAC

¢ Du‘t‘)‘ng cao trong tam giac

~ Em hay v& mdt tam gidc Al '_"-"_mguigmaé dung é-ke v& doan thingvm
géc tir dinh A dér mwﬁmienﬁcmmm -

Trong mdt tam giac, doan thdng vudng goc ké tir mot A

dinh dén dudng thing chira canh dbi dién goi 1a dwong

cao cua tam giac do.

Trong hinh 53, doan thing AD la dudng cao cia tam
gidc ABC. Ta con n6i AD 1a dudng cao xudt phat tir
dinh A cta tam giac ABC.

} Péi khi ta ciing goi dudng thing AD la dudng cao cua ®
i tam giac ABC. B D C

) Hinh 53
8 THU TAI BAN

a) b)

(L Hinh 54

| V& dudmg cao xuét phat tir dinh A ctia tam gide vuéng ABC (hinh 54a).

* V& dudmg cao xuét phat tir dinh F ctia tam gidc ti DEF (hinh 54b).

Chii y : Mdi tam gidc c6 ba duomg cao. 4




Hinh 55
Trong c4c hinh 55a va 55b, cdc dudng cao AD, BE, CF cing di qua (déng quy tai) diém H.
Piém H goi 1 truc tdm clia tam giac ABC.

THU TAI BAN
Cho tam giac ABC vuong tai A. Hay dyng tryc tim H va nhan xét vé vj trf cia tryc tim H
trong tam giac ABC.

¢ VEé cic dudng cao, trung tuyén, trung truc, phan giac cia tam giac cén

Tinh chét ciia tam gidc cin

Trong mét tam gidce cdn, duong trung triec tmg véi canh ddy dong thoi la dwong phén gidc,
dvwomg trung tuyén va dwomg cao cung xudt phét tir dinh doi dién véi canh do.




[" " Tam gidc ABC )
cantaiA i

AM wvira 12 dudng trung tuyén, | [ AM via 12 dudig tiinig trye,

;\ - dudng cao |

I
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Hinh 57

Nhdn xét :

Trong mét tam gidc, néu hai trong bén loai dudng (dudng trung tuyén, dwdng phén giic,
dudmg cao ciing xuat phat tir mét dinh va dudng trung tryc (g véi canh ddi dién cua dinh
nay) trung nhau thi tam gidc d6 1a mét tam giac can. ¥

5} THU TAI BAN \

Cho tam giac ABC ¢6 AD la dudng cao dong thoi
cing la duong phan gidc (hinh 58). Chimg minh
; ring B=C.
: Hinh 58 =

Tinh chét ciia tam gidc déu
i1 Trong tam gidc déu, trong tam, trc tam, diém cach
B déu ba dinh, diém nam trong tam gidc va cach déu
Ml ba canh la bon diém trung nhau (hinh 59).

THU TAI BAN A

Ta d3 biét trong mot tam gidc can hai dudmg trung
tuyén tng véi hai canh bén thi bing nhau. Dya vao
tinh chat d6, hiy chirmg minh trong mét tam gi4c déu F E
; ba duong trung tuyén (mg vai ba canh thi bang nhau

ii (hinh 60). o)

NP

Hinh60 g = D C




-.: tuyén BE = trung
| tuyén CF.

trung trpe cua canh BC, duong trung £
tuyén, dwong phan gidc, dudng cao /
cung xuét phat tir dinh A. s

1 A Trong tam giac ABC, ba duomg
i / trung tuyén AM, BE, CF ddng
4| Dutmg fN D quy tai diém G.
| trung / \ e Piém G goi 14 trong tim cua
] tuyén B ¢ B tam gidc ABC.
| GA GB GC 2
) e — e — L —
| MB =MC MA EB FC 3
A Trong tam gidc ABC, ba dudng A
| phan gidc déng quy tai diém I,
1 Puong vd diém 1 cach déu ba canh.

phin / \ N ID = [E = IF.

gidc diasg R
| B D <

BAD =DAC

i X Trong tam giac ABC, ba duong A
|;L ‘{‘\ trung tryc dong quy tai diém O, ;‘f\~
] A r H " N
| Puémg / \ d:::rn O cach déu ba dinh tam ;‘ \ \\

trung / e ST e

/ \ {Jt‘? - TN
trure / OA=0B=0C. jess X
B 5 & ; Bt L Y
Diem O ld tim dwong trén | L— 1 . ™~
y ngoai tiép tam gidc ABC. B ' C
A Trong tam gidc ABC, ba dudng A
cao ddng quy tai mot diém H. / oA
Dudng Piém H goi 14 trye tim cia tam F 3
cao gidc. 3
/ [/ TH T\
oo % / : ~\
| BB
Tt gihe ADC Tam gidc ABC cén tai A <> Hai trong 4
can tai A < trung bén dudng sau tring nhau : Puong /T\

Néu tam gidc ABC déu thi trong tim,
| tryc tAm, diém cach déu ba dinh va diém
| (nim trong tam gidc) cich déu ba canh
| 1a bén diém tring nhau.
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Tinh chit ba dwong trung tuyén
cia tam gidc

Hay dién s6 thich hop vao chd tréng trong

cic ddng thirc sau (hinh 61) :

EG=..EM;GM=..EM;GM= .. EG

FG=..GN;FN=..GN;FN=.. FG.
E

Hinh 61

Trong hinh 62, G 14 trong tAm tam gidc ABC.
a) Biét AM = 15 cm, tinh AG.

b) Biét GN = 6 cm, tinh CN.

¢) Tim x biét AG = 4x + 6, AM = 9x.

d) Tim x biét CG = 5x, GN = 3x - 2.

Hinh 62

Cho tam giac nhon ABC. Trung tuyén
AM va CN cit nhau tai G. Trén tia d6i
clia tia MA ldy diém E sao cho ME = MG.
a) Chirng minh BG song song véi EC.

b) Goi I 13 trung diém cta BE, Al ¢it BG
tai F. Ching minh : AF = 2FL

h

Cho tam giac ABC c6 AB = AC, BM va
CN Ia hai trung tuyén.

a) Chirng minh BM = CN.

b) Goi I 1 giao diém cia BM va CN,
duong thing Al cit BC tai H. Chimg
minh H I3 trung diém cia BC.

Cho tam gidc nhon ABC. Trén tia d6i
cua tia AB liy diém D sao AD = AB.

Trén canh AC liy diém E sao cho

AE=1AC.
3

a) Chimg minh E 1a trong tAm tam giac BCD.
b) Goi M 14 trung diém cia DC. Chimg
minh ba diém B, M, E thing hang.

Cho tam gidc ABC c¢6 trung tuyén BM
béng trung tuyén CN. Ching minh tam
giac ABC cén.

Chimg minh ring : Trong mot tam giic
vuéng dudng trung tuyén tmg véi canh
huyén thi bing nira canh huyén.

Tinh chdt ba duwong phin gidc
cuia tam gidc

a) O hinh 63a, biét Oz la tia phan giac cua
g6c xOy, AM = 8 cm, tinh AN.

b) O hinh 63b, biét AM = AN, xOz = 22°.
Tinh goc yOz.

¢) O hinh 63c, biét AM =3x + 2, AN =5.
Tim x dé Oz 12 tia phén gidc ciia goc xOy.

Hinh 63 a)




Hinh 63 ¢)

9. Hinh 64 gidi thiu cach vé tia phan giac
clia géc xOy bing thudc thing (hai 18).
— Ap mgt 1& caa thuée vao canh Oy, ké
duong thang a theo 1€ kia (hinh 64a).
— Lam tuong ty véi canh Ox, ta ké duong
thing b.
— Goi M 1a giao diém cua a va b, ta co

' OM la tia phan giac cia xOy (hinh 64b).

Chimg minh OM Ia tia phdn gidc cua
goc xOy.

b)
Hinh 64

10. Cho tam gidc ABC. Chimg minh ring

11.

giao diém cua ha: tia phan giac cua hai
goc ngoai Bl va C1 (hinh 65) nim trén
tia phan giac cua goc A.

/“
Hox

Hinh 65

O hinh 66, I 12 giao diém ba dwong phan
gidc cua tam giac ABC.

a) Hinh 66a, biét IC =13, MC = 12. Tinh IK.
b) Hinh 66b, biét IN =x + 3, IM = 2x — 3.
Tim x.

Hinh 66

. Cho tam giac ABC cén tai A. Ké trung

tuyén AM. Tia phan gidc cia géc B cat
AM tai I. Chimg minh CI la tia phén giac
cua géc C.



14.

16.

. Cho tam giac ABC can tai A. Tia phén

giéc cua cac goc B va C gap nhau tai M.
Tia AM cit BC tai H. Chimg minh ring H
la trung diém cia BC.

Cho tam giac DEF. Tia phan giac cua géc
D va E cit nhau tai I. Qua I ké duong
thing song song v&i EF, dudomg thing nay
cit DE tai M, cét DF tai N. Chimg minh
ring ME + NF = MN.,

. Cho tam giac AMN vudng tai A. Tia phan

giac cua géc M va N gip nhau tai 1. Tia
MI cit AN tai R. Ké RT vudng goc vai Al
(T € Al). Chimg minh rang AT = RT.

Mot gia dinh séng trong trang trai canh
b song (hinh 67). Ngudi cha mudn chia
déu manh dét cho hai ngudi con sao cho
mdi ngudi déu c6 mét phin dit canh be

~song. Em hdy ding kién thirc vé dudng

phén giéc trong tam gi4c vira hoc dé gitp
ngudi cha phan chia manh dat.

Hinh 67

. Gén nha Hing ¢6 mdt cong vién nho hinh

tam gidc ndm tiép gidp véi ba con duomg
(hinh 68). Ngudi ta mudn dat mot cot dén
cao ap trong cong vién sao cho khoang
cach tir cOt dén dén méi con duong déu
biing nhau. Em héy lap ban vé dé xéc dinh
vi tri cuia ¢ot dén sao cho thoa man diéu
kién trén. Hay giai thich cch thyc hién.

18.

19.

20.

Tinh chit ba dwomg trung tryc
cua tam giac

Hinh 69 minh hoa mét t& gidy bj rach
mét mot phan, trén d6 ¢6 hinh vé duong
trung truc Xy cua doan thing AB va diém
B ndm bén phén bj rach. Hiy v& lai hinh
69 va dung lai diém B béng hai cach.

X

y

Hinh 69

Quan sat hinh 70, biét M la trung diém
cua BC, AM vuéng gbc véi BC va df dai
AB = 10 cm. Tinh AC.

/
A i
\M

C

B

Hinh 70

Quan sét hinh 71, biét AM la dudng trung
trirc ctia doan thing BC, d6 dai cac doan
thing DB = DC = 8 cm. Chimg minh ba
diém A, M, D thing hang.

B
/ \\3 cm
“"‘\
"
A HM D
%/
/" 8em

C
Hinh 71




21. Xem hinh 72, biét AB = AC, DB = DC,

M la giao diém cia AD va BC.
Chimg minh M Ia trung diém cia BC.
A

\
B - // c
4
D
Hinh 72

22. Cho hai diém M va N nim trén dudng

trung truc d cia doan thing EF.
Chirng minh AEMN = AFMN.

23. Hinh 73 minh hoa cho cach dung duong

thang di qua mgt diém va vudng goc véi
duomg thing cho trudc bang thude ké va
compa.

Cho dudng thing d va diém M khéng

nam trén dudng thing d.
M13)
4 "\- / h
AN\ B
C
(2) )

Hinh 73

o~ ]
hn

- Léy M lam tdm. vé mét cung tron
cit duong thing d tai hai diém A va B
(A=B)(1).

—Léy A, B 1am tam v& hai cung tron (ciing
ban kinh trén) cét nhau tai C (C # M) (2).

— V& dudng thing MC (3).
Hay chirg minh MC vudng goc véi d.

. Cho tam giac ABC cén tai A, trung tuyén

AM. Trén doan thing AM ldy diém N tuy y.
a) Ching minh ring tam giac NBC can.

b) Chirmg minh ring tam gidc ANB bing
tam giac ANC,

Tinh chét ba dwong cao ciia tam gidc

. Cho tam giédc nhon ABC va tryc tdm H.

Em hdy xéc dinh tryc tdm cua cac tam
giac BCH, CHA, HAB.

. Cho tam giac ABC vudng tai A. Lay diém

H thuc canh AB. V& HM vudng géc véi
BC tai M. Tia MH cittia CA tai N. Chimg
minh ring CH vuéng goc véi NB.

". Cho tam gidc ABC vudng goéc tai A. Trén

tia BA léy diém M sao cho BM = BC. Tia
phan gidc cua goc B cat AC tai H. Chimg
minh MH vudng géc véi BC.

. Cho tam gidc ABC vudng cén tai A. Liy

diém E thudc canh AC. Trén tia doi cua
tia AB liy diém D sao cho AD = AE.
Chimg minh :

a) DE vubdng goc vai BC.

b) BE vudng goc véi DC.




29.

30.

31.

Mgt bac thg mdc mubn cit mot mit ban
hinh tron ¢6 kich thude 16n nhit tir mot
tAm gd hinh tam giéc (hinh 74). Em hay
vé lai hinh anh tdm gd hinh tam giac
trén gidy va dé xuat phwong an gilp
bac thg mdc cit duge mat ban hinh tron
theo yéu céu.

Hinh 74

Cho tam giac ABC vuéng tai A (AB <AC).
Tia phan gidc cia géc B cit AC tai M. Ké
MN vudng goc véi BC (N € BC).

a) Chirng minh ring tam gidc ABM bing
tam giac NBM.

b) Chirng minh AN vuéng géc véi BM.
c¢) Ké dudng cao AH cua tam gidc ABC.
Chirng minh AN la tia phan gidc cua goc
HAM.

d) Goi I 14 giao diém cta AH véi BM.
Chimg minh ring NI vudng géc véi AB.
Cho tam giac ABC cin tai A, duong cao
AD, G la trong tim. Trén tia doi cua tia
DG lay diém E sao cho DE = DG.

a) Chimg minh riing BG = GC = CE = BE.
b) Chimg minh AABE = AACE,

¢) Néu CG = -::—AE thi tam giac ABC la

tam giac gi ? Vi sao ?

3

32. Cho tam giac

4,

h

MNP can tai M
(MN = MP > NP). PBudng trung truc
clia MP tai D cit duong thing NP tai E.
Trén tia doi cua tia DE lay diém F sao
cho MF = EP.

a) Chimg minh ring géc EMP bing goc
EPM.

b) Chimg minh tam gidc EPF can.

. Cho tam giac ABC vuodng tai A. Tia phéan

giac ciia goc B cit AC tai D. Ké DE vudng
gbe voi BC (E e BC ). Trén tia d6i cia tia
AB lay diém F sao cho AF = CE. Chimg
minh rang :

a) BD la trung truc cua AE.

b) AD < DC.

c) Ba diém E, D, F thang hang.

Cho tam giac DEF cén tai D, ké trung
tuyén EM. Trén tia doi cua tia ME lay
diém N sao cho MN = ME.

a) Chimg minh DE = FN va tam giac
DFN can.

b) Trén tia d5i ca tia FD, ldy diém A sao
cho FA = FD. Chimg minh F la trong tam
tam gidc NEA.

¢) Chimg minh tam gidac DNA vudng.

d) Ké duong cao EB cua tam giac AEN.
Chimg minh ba diém E, F, B thing hang.

. Cho tam giac ABC cén tai A cé goc A

nhon. Tia phén gidc cta géc BAC cit BC
tai M.

a) Chimg minh ring AAMB = AAMC.

b) V& trung tuyén CE ciia tam gidc ABC
cit AM tai G. Chimg minh G 14 trong tdm
tam giac ABC.

¢) Biét BM = 12 cm, AB = 20 cm. Tinh
d6 dai AG.




36.

d) Qua M ké dudmg thing song song voi
AB cit AC tai N. Chimg minh ba diém
B, G, N thing hang.

Cho tam giéc’ABC cén tai A. Trung tuyén
BM va CN cat nhau tai H.

a) Chimng minh BM = CN.

b) Chimg minh tam giac BHC cén.

¢) Cho biét AH = 8 cm, BC = 18 cm.
Tinh AB.

. Cho tam giac ABC vudng cén tai A co

AM Ia trung tuyén. Lay diém D bét ki
thuge canh BC. Goi H va K theo thir tir 1a
hinh chiéu vuéng goc cia B va C xubng
duomg thiang AD.

a) Chimg minh tam gidc AKC béng tam
giac BHA.

b) Goi I la giao diém ctia AM véi CK.
Chimg minh duong thing DI vudng gbc
voi AC.

¢) Chimg minh KM la tia phan giac goc
HKI.

. Cho tam giac ABC can tai A c6 AM la

dudng trung tuyén, D 1a diém tuy ¥ thude
AM. Chimg minh diém D cach déu AB
va AC.

39. Hai thi trdn A va B nam gin hai truc

duomg cing dan dén nha may C chuyén
san xuat sira (hinh 75). Dé mé rong thi
trudng tiéu thu va thuan lgi cho viée phan
phdi sira, giam d6c nha may quyét dinh
xAy mt cira hang gi6i thiéu va phan phéi
san pham vé&i yéu cau khoang cach tir cira
hang dén hai truc drdng phai bing nhau,
d6ng thoi cira hang phai cach du ca hai
thi tréin A va B. Theo hinh 75, em hay lap
mt ban vé thoa man yéu cau trén dé xac
dinh vi tri cira hang can xdy va néu rd
cach xac dinh.

Hinh 75

40. Cho tam giac ABC cén tai A, hai duong
cao BE va CF ciit nhau tai H. Tia AH cét
BC tai I. Chimg minh I 1 trung diém
cua BC.




K
5
£
=:
B
k

-~
-
)
-~
N
~
" )
~~
~
~
~~
”~
" ]
~~
-~
~~
~
~~
e
.
~—~
~~
L]
)
-
o
)
-
~N
~~
Vi
~
~~
~~
”
|
~~
~
e
N
~~
~~
~
~~
~~
-~
Con
-~
~
~
N
e
~~
~
N
~~
¥ )
.
”~~
~~
~
o

¢ DPudng thang O-le (Euler)
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N&m 1765, O-le (Leonhard Euler, 1707 — 1783) da chirng minh dwoc réng trong mét tam gidc
khéng déu ABC thi giao diém O clia ba duwéng trung trirc (tm dwérng tron ngoai tiép), giao diém
G ciia ba dwdng trung tuyén (trong tam), giao diém H clia ba dudng cao (trwc tdm) ciing ndm trén
mét dudng thang. Buwong thang di qua ba diém H, G, O goi la dudng thdng O-le clia tam giac
ABC, duwoc dat theo tén cla tac gia.

O-le sinh ra va I6n 1én & Thuy ST, lam gido sw Toan hoc tai Sankt — Peterburg (Nga). Ong duoc
xem l& nha Toan hoc viét nhiéu nhat. Ong bj mu hoan toan trong 17 nam cudi cudc ddi, nhung
khodng th&i gian d6 |a lic éng cho ra doi hon nira sb bai 6ng viét.



ONTAP CHUONG 3

O hinh 76, cho biét :
AE = AF, ABC = ACB.

Ching minh AH la dudng trung tryuc
cua BC.

Hinh 77

Hai ling A va B nim cing phia bén b
song (hinh 77). Hing ngay, ciac em hoc
sinh phai vuot séng dén truong & bén kia
song trén nhimg chiéc bé gb. Dé bao dam
an toan cho hoc sinh, nguoi ta dy dinh

Tad

0.

xdy mot cdy cau bic ngang qua song. Hay
tim dia diém C trén bd song dé xay cau
sao cho tong quing dwong tir dau cau dén
hai lang A va B 1a ngin nhat.

Cho tam gidc ABC nhon (AB < AC), vé
dudng cao AH. Puong trung truc cua
canh BC cat AC tai M, cat BC tai N.

a) Ching minh ring BMN = HAC.

b) Ké MI_L AH (1€ AH), goi K la giao
diém cua AH véi BM. Chimg minh ring
[ la trung diém cua AK.

Cho tam gide ABC cén tai A (A < 90°).
Hai duong cao BE, CF cit nhau tai H.

a) Chirg minh ring ABEC = ACFB.

b) Chirng minh ring AAHF = AAHE.

¢) Goi I 1a trung diém cua BC. Chimg
minh ring A, H, I thing hang.

Cho tam giac MNP nhon. Céc trung tuyén
ME, NF cit nhau tai G. Trén tia d6i caa
tia FN ldy diém D sao cho FD = FN.

a) Chimg minh rang AMFN = APFD.

b) Trén doan thing FD lay diém H sao
cho F 1a trung diém cua GH. Goi K 1
trung diém cua DP. Chimg minh ba di¢m
M, H, K thiing hang.

Cho tam giic ABC vudng tai A, co

AB = %AC. AD Ia tia phan gidgc BAC

(DeBC), goi E 14 trung diém cia AC.
a) Chimg minh rang DE = DB.

b) AB ciit DE tai K. Chimg minh ring
ADCK cén va B la trung diém cua doan
thing AK.

=S a



¢) AD cit CK tai H. Chimg minh ring
AH LKC.

d) Biét AB =4 cm. Tinh DK.

Cho tam giac ABC vudng tai A. Tia
phan giac cua goc C cat AB ¢ M. Tu B
ké BH vudng goc véi duong thing CM
(H eCM). Trén tia d6i cia tia HC ldy
diém E sao cho HE = HM.

a) Chimg minh ring AMBE cén.

b) Chimg minh ring EBH = ACM.

¢) Chimg minh rang EB L BC.

d) Pudng thing BE cét duéng thing AC
tai N. Tia phén gidc ciia NAB cét duong
thing BH tai D, tia ND cit CM tai F. Tinh
s6 do NFC.

10.

Cho tam gidc DEF vudng tai D 6 F =30°.
Duong trung tryc cia EF cat DF tai M.
Chimg minh rang EM la tia phan giic cua
goc DEF.

Cho tam gidc nhon ABC (AB < AC).
Dudng trung truc ctia BC cit AC ¢ M.

Chimg minh ring AM + BM = AC.
Cho tam giac ABC c6 ba duong cao AD,

BE, CF. Biét AD = BE = CF. Chimg minh
rang tam giac ABC déu.



ON TAP CUOI NAM

A. Phiin Dai sb : e
i : - So thir tr Diém kiém tra
. Diém kiém tra cudi nam mon Toan cua
I6p 7C duge tdng hop lai trong bang sau : - 8
Sothirty | Diém kiém tra : :
23 6
1 8 24 6
2 6 25 10
3 5 26 6
4 5 27 8
5 5 28 6
6 4 29 6
7 6 30 7
8 9 31 6
9 7 32 5
10 6 33 6
11 5 34 7
12 8 35 9.
13 9 36 9
14 5 37 9
15 10 38 8
16 6 39 8
17 6 40 5
18 9 : ) : .
19 9 a) Dﬁ_u M§u can tim.hiéu & day la gi va so
cac gia tri 1a bao nhiéu ?
Vi : b) Lap bang tan so.
¢) V& biéu dd hinh chir nhit.
d) Tinh s6 trung binh cong.

e) Tim mét cua dau hiéu.

2. Pién sb thich hop vao 6 trong dé duge
ddng thirc ding :

a) Xy + 2x1y3= X2y




"

b) Xy’ + 2yx3 = Xy

c) 2x*}y'z + x’y'z = -2x%y°z;

d) x’y’z+ zy’x’ = x’y’z.

Cho biéu thirc

A =0,3x%° - 3x%y + xPyi+ Txdys,

Muén tinh nhanh gia trj ctia biéu thic A
tai x =2, y = 3, trudc tién ta phai lam gi ?
Hiy tinh gia trj do.

Cho hai don thirc 0,3xy.32 va —xy.2z.x.
Hay tim tich cua hai don thirc nay sau khi
thu gon.

Pa thirc x* + 4x* + 3 ¢6 nghi¢m khong ?
Visao ?

Cho da thuc

A(x)= 5x’—x* —=2x7+4x> + 1 + 3x*-3x’.
a) Hay thu gon va sip xép cac hang tir cia
A(x) theo luy thira giam dan cua bién.

b) Chirng minh da thirc A(x) khéng co
nghi¢m.

Mot nhém ban goi hai xe taxi, mét chiéc
loai 5 chd va mét chiée loai 7 chd. Gia
cude cia xe 5 chd (7 chd) 1a : 10 km dau
tién thi tra 15 000 dong (17 000 dbng) cho
mdi kilomét, tir hon 10 km cho t6i 30 km
thi tra 13 000 dbng (15 000 déng) cho mdi
kilomét. Viét biéu thirc biéu dién sd tién
ma ca nhom phai tra khi di quang dudng
dai x (km) trong truémg hop 0 < x < 10
(km) va trirdmg hop 10 < x < 30 (km).

B. Phéiin Hinh hoe

Cho tam giac ABC cén tai A c6 AM la
trung tuyén. Puong cao BE cét AM tai H.
Chirmng minh CH vuéng géc vdi AB.

(3

Cho tam giac DEF vudng tai D ¢6 canh
DE = 12 ¢m, canh DF = 16 cm.

Trén canh DF liy diém A sao cho
DA = DE (A nidm giira D va F). Trén
tia d6i cua tia ED liy diém B sao cho
DB = DF (E nim giira D va B). K¢ DH la
dudng cao cia ADEF. Pudong thing DH
cit AB tai P.

a) Tinh d6 dai canh EF.

b) Chimg minh ADEF = ADAB.

¢) Chimg minh DP I3 trung tuyén cua
ADAB.

Tam giac ABC vuéng tai A (AB < AC).
V& duomg cao AH. Trén tia ddi cia tia HC
lay diém D sao cho HD = HC.

 a) Chimg minh ring AC = AD.

b) Chimg minh ring ADB=BAH.

Tam gidc ABC vudng tai A (AB < AC),
Trén canh BC lay diém N sao cho BA=BN.
Ké BE L AN (E € AN).

a) Chimg minh BE la tia phan gidc cua
g6c ABN. .

b) Ké dudng cao AH cua tam giac ABC.
Goi K la giao diém cia AH véi BE.
Chimg minh NK // CA.

¢) Pudng thing BK cit AC tai F. Goi G
1 giao diém clia dudng thing AB véi NF.
Chimg minh tam gidc GBC cén.

Cho tam gidc ABC vudng tai A, ké duong

cao AH. Trén tia d6i cua tia HA lay diém
M sao cho H 1a trung diém cia AM.

a) Ching minh ring tam giac ABM cin.
b) Chimg minh tam gidc ABC bing tam
giac MBC.

¢) Pudng thiang song song voi AB ké tir
M lan lugt cit BC, AC tai I va N. Chimg
minh dudmg thing Al vudng goc véi MC.
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